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 2.4     Ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ãùíßáò 30ï, 45ï, 60ï.

Åñþôçóç 1

Ðùò õðïëïãßæïõìå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò 45ï;

ÁðÜíôçóç

Ðñþôá ðñÝðåé íá êáôáóêåõÜóïõìå
ïñèïãþíéï ôñßãùíï ìå ïîåßåò ãù-
íßåò 45ï. Áõôü åßíáé ôï éóïóêåëÝò êáé

ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ  Α 90 ,

ãéáôß οΒ Γ 45   .
Áí õðïèÝóïõìå üôé ÁÂ = ÁÃ = 1cm,
ôüôå ìå Ðõèáãüñåéï èåþñçìá õðïëïãßæïõìå ôçí ÂÃ = á. ̧ ÷ïõ-
ìå:

2 2 2 2 2 2ΒΓ ΑΒ ΑΓ ή α 1 1      2ή α 2 ή α 2cm 

¸ôóé: 
ΑΓ 1 1 2 2 2

ημΒ
ΒΓ 22 2 2 4

      ,

ΑΒ 1 2
συνΒ

ΒΓ 22
    êáé 

ΑΓ 1
εφΒ 1

ΑΒ 1
  

Åñþôçóç 2

Ðùò õðïëïãßæïõìå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò
ôùí ãùíéþí 30ï êáé 60ï;

ÁðÜíôçóç

Ãíùñßæïõìå üôé Ýíá éóüðëåõñï ôñß-

ãùíï Ý÷åé üëåò ôéò ãùíßåò ôïõ ßóåò

ìå 60ï.  ÊáôáóêåõÜæïõìå ëïéðüí éóüðëåõñï ôñßãùíï ðëåõñÜò

2cm êáé öÝñíïõìå ôï ýøïò ôïõ ÁÄ ðïõ åßíáé êáé äéÜìåóïò

(äçëáäÞ ΔΓ 1cm ) êáé äé÷ïôüìïò ôçò ãùíßáò Á (Üñá

  o
1 2A A 30  ).

Ìå åöáñìïãÞ ôïõ  Ðõèáãïñåßïõ èåùñÞìáôïò óôï ïñèïãþ-
íéï ôñßãùíï ÁÄÃ Ý÷ïõìå:

2 2 2 2 2 2 2AΔ ΔΓ ΑΓ ή υ 1 2 ή υ 4 1 ή     

2υ 3 ή υ 3 
Óôï ôñßãùíï ÁÄÃ:

ο ΑΔ 3
ημ60

ΑΓ 2
  ,

ο ΔΓ 1
συν60

ΑΓ 2
  ,

ο ΑΔ 3
εφ60 3

ΔΓ 1
  

Åðßóçò ο ΔΓ 1
ημ30

ΑΓ 2
  , ο ΑΔ 3

συν30
ΔΓ 2

  ,

ο ΔΓ 1 1 3 3 3
εφ30

ΑΔ 33 3 3 9
     

ÔåëéêÜ äéáðéóôþíïõìå üôé:

ο ο 1
ημ30 συν60

2
  ,

ο ο 3
συν30 ημ60

2
  ,    

ο
ο

1 3
εφ30

εφ60 3
  .
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ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

1

Íá áðïäåßîåôå üôé áí ôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï

ÁÂÃ  οΑ 90  Ý÷åé ìéá ïîåßá ãùíßá ßóç ìå

30ï, ôüôå ç áðÝíáíôé áõôÞò ôçò ãùíßáò êÜèåôç
ðëåõñÜ éóïýôáé ìå ôï ìéóü ôçò õðïôåßíïõóáò.

Aðüäåéîç
¸óôù üôé ç ãùíßá Ã åßíáé ßóç
ìå 30ï, èá áðïäåßîïõìå üôé

ΒΓ
ΑΒ

2
 .

Éó÷ýåé: ο ΑΒ ΑΒ ΒΓ
ημ30 ή 0,5 ή ΑΒ 0,5 ΒΓ ή ΑΒ

ΒΓ ΒΓ 2
    

Áí åßíáé οω 45  êáé οφ 60 ,  íá õðïëïãé-
óôïýí ïé ôéìÝò ôùí ðáñáóôÜóåùí:

2Α 2συνω συνφ ημ ω 2ημω ημφ    

     2 2Β ημω συνω συνω ημω συνφ ημφ     

Ëýóç

Áöïý οω 45  èá åßíáé ο 2
ημω ημ45

2
   êáé

ο 2
συνω συν45

2
  . Ïìïßùò üôáí οφ 60  Ý÷ïõìå

ο 3
ημφ ημ60

2
   êáé ο 1

συνφ συν60
2

  . ÅðïìÝíùò:

2Α 2συνω συνφ ημ ω 2ημω ημφ     

2

 
       

 

2
2 1 2 2 3

2 2
2 2 2 2 2

 
  

2 2 6 2 1 6
2 4 2 2

     2 2
Β ημω συνω συνω ημω συνφ ημφ      

2
2


2

2

     
               

2 2 2
2 2 1 3

2 2 2 2

2 2

2
          

       
  

2 22 2
2

2

1 3 1 3 1 3
2 2

2 2 4

Ná áðïäåßîåôå ôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò

á) óõí260° + çì245° + óõí230° = 3/2.

â) 2óõí60°+2çì30°–2åö45° = 0.

Aðüäåéîç

á) ¸÷ïõìå
2 22

2 ο 2 ο 2 ο 1 2 3
συν 60 ημ 45 συν 30

2 2 2

             
     

 
     

1 2 3 1 2 3 6 6 : 2 3
4 4 4 4 4 4 : 2 2

â) ¸÷ïõìå ο ο ο2συν60 2ημ30 2εφ45  

1 1
2 2 2 1 1 1 2 2 2 0

2 2
          

3
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ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

Íá ÷áñáêôçñßóåôå êÜèå ìßá áðü ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ùò ÓùóôÞ (Ó) Þ ËÜèïò (Ë).

á. Åßíáé çì30ï = óõí60ï

â. Éó÷ýåé üôé çì245ï + óõí245ï = 1

ã. Éó÷ýåé üôé åö45ï = çì45ï

ä. Åßíáé óõí30ï · çì30ï = 1

å. Åßíáé åö45ï · åö45ï = 2

ÅðéëÝîôå ôçí óùóôÞ áðÜíôçóç áðü ôéò ðáñáêÜôù åñùôÞóåéò:

á) Ôï çì45ï åßíáé ßóï ìå

Á. åö45ï Â. çì60ï Ã. óõí45ï Ä. óõí60ï.

â) Ç ðáñÜóôáóç ο ο οημ45 εφ45 συν60   éóïýôáé ìå:

Á. 
2

2
Â. 

2
4

Ã. 
3

3
Ä. 

1
2

Å. 1

Íá óõíðëçñþóåôå ôï êåíü.

á) ο ο οημ30 ημ45 ημ60  

â) ο ο5 ημ45 συν45 

ã) ο ο2 συν30 συν60  

1

2

3
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ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ ìå ðëåõñÝò ÁÂ = 3 cm, ÂÃ = 5 cm, ÁÃ = 4 cm.

á) Íá áðïäåßîåôå üôé ôï ôñßãùíï åßíáé ïñèïãþíéï.

â) Íá õðïëïãßóåôå ôï çìÁ êáé ôï óõíÁ.

Íá âñåßôå ôçí ôéìÞ ôçò ðáñÜóôáóçò Á= 2óõí2ö  – çìö óôéò ðáñáêÜôù ðåñéðôþóåéò:

á) ö = 30° â) ö = 45° ã) ö = 60°

¸íá áåñïðëÜíï ðåôÜ óå ýøïò 3000m êáé öáßíåôáé áðü ôïí ðýñãï åëÝã÷ïõ ôïõ áåñïäñïìßïõ ìå ãùíßá 30°. Ðïéá

åßíáé ç ïñéæüíôéá áðüóôáóç ôïõ áðü ôïí ðýñãï åëÝã÷ïõ;

Áí åßíáé  οω 30  êáé  οφ 45 , íá õðïëïãéóôïýí ïé ôéìÝò ôùí ðáñáóôÜóåùí.

Α 2συνω ημφ 2συνφ ημω    , Β συνφ ημφ ημω συνω      êáé

 2Γ ημφ συνφ 2ημω 4ημφ συνφ    

2

1

3

4

Óôï ðáñáêÜôù ïñèïãþíéï ôñßãùíï éó÷ýåé:

Á. ΑΒ 2 ΑΓ  Â. ΑΒ ΑΓ Ã. ΑΒ 3ΑΓ

Ä. 
1

ΑΒ ΒΓ
2

 Å. ΑΒ ΒΓ

4
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Íá õðïëïãßóåôå ôéò ðáñáóôÜóåéò:
ο ο ο οΑ ημ30 ημ60 συν30 συν60   

2 2 οΒ εφ 45 εφ 60 

Íá âñåßôå ôï åìâáäüí ôïõ ðáñáëëçëïãñÜìïõ ÁÂÃÄ ìå ÁÂ = 16cm, ÂÃ = 14cm êáé  οΔ 30 .

Íá õðïëïãßóåôå ôéò ôéìÝò ôùí ðáñáóôÜóåùí:
ο ο οΑ 2συν30 συν60 4συν45  

ο ο οΒ 3ημ30 2συν60 5εφ45  
ο ο 0Γ 6εφ30 εφ60 3εφ45  

Óå éóïóêåëÝò ôñßãùíï ÁÂÃ Ý÷ïõìå ÁÂ = ÁÃ = 20cm êáé  οΑ 120 . Íá õðïëïãßóåôå:
á) ôï ýøïò ÁÄ
â) ôçí ðåñßìåôñï ôïõ ôñéãþíïõ
ã) ôï åìâáäüí ôïõ ôñéãþíïõ

5

6

7

8
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ÈÅÌÁ 1
Áí ïé ãùíßåò ù êáé ö åßíáé ïîåßåò åíüò ïñèïãùíßïõ ôñéãþíïõ, íá áðïäåßîåôå:

i. çì2ù + çì2ö = 1 i i.  
συνφ

εφω
ημφ



ÈÅÌÁ 2
Ãéá ðïéåò ôéìÝò ôïõ ðñáãìáôéêïý áñéèìïý á Ý÷ïõí íüçìá ïé ðáñáêÜôù éóüôçôåò, üðïõ ù ïîåßá ãùíßá:
i. çìù = á ii. óõíù = á iii. åöù = á

ÈÅÌÁ 3
Áí ù åßíáé ïîåßá ãùíßá, íá áðïäåßîåôå:

i. çì2ù = 
2

2

εφ ω
1 εφ ω i i.  2 2 2 2ημ ω εφ ω εφ ω ημ ω  

ÈÅÌÁ 4

Óå ïîõãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ, öÝñíïõìå ôï ýøïò ÁÄ = õ. Íá äåßîåôå üôé:   
ημΒ ημΓ
β γ



ÈÅÌÁ 5
Íá õðïëïãßóåôå ôéò ôéìÝò ôùí ðáñáóôÜóåùí:

á. 
2 ο 2 ο 2 ο 2 ο 2 ο

ο ο

συν 30 ημ 45 συν 45 ημ 60 συν 60
Α

2ημ30 συν60
   




â. 
ο

ο
ο ο

ημ45
Β εφ45

2συν45 ημ30
 



ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ


