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Åñþôçóç 1

Ðüôå äýï ðïóÜ ïíïìÜæïíôáé áíÜëïãá;

ÁðÜíôçóç

Äõï ðïóÜ ïíïìÜæïíôáé áíÜëïãá üôáí ðïëëáðëáóéÜæïíôáò
ôéò ôéìÝò ôïõ åíüò ðïóïý ìå Ýíáí áñéèìü, ðïëëáðëáóéÜæïíôáé
êáé ïé áíôßóôïé÷åò ôéìÝò ôïõ Üëëïõ ðïóïý ìå ôïí ßäéï áñéèìü.

Åñþôçóç 2

Ðþò êáôáëáâáßíïõìå üôé äýï ðïóÜ åßíáé áíÜëïãá êáé
ðïéá óõíÜñôçóç ôá óõíäÝåé;

ÁðÜíôçóç

Äõï ðïóÜ åßíáé áíÜëïãá üôáí ï ëüãïò ôùí áíôéóôïß÷ùí ôéìþí
ôïõò åßíáé óôáèåñüò. Áí Ý÷ïõìå äýï ðïóÜ ðïõ åßíáé áíÜëïãá
êáé Ýóôù x  ïé ôéìÝò ôïõ åíüò ðïóïý êáé y ôïõ Üëëïõ, ôüôå ïé
ôéìÝò ôùí ðïóþí óõíäÝïíôáé ìå ôç óõíÜñôçóç y αx .

Åñþôçóç 3

Ôé ãíùñßæåôå ãéá ôçí óõíÜñôçóç y = á÷;

ÁðÜíôçóç

á. Ç óõíÜñôçóç y αx  óõíäÝåé ôéò ôéìÝò áíáëüãùí ðïóþí.

â. Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç áõôÞò åßíáé åõèåßá ãñáììÞ ðïõ
ðåñíÜåé áðü ôçí áñ÷Þ ôùí áîüíùí Ï(0,0).

ã. Ãéá á > 0  ç åõèåßá y αx  âñßóêåôáé

óôï 1ï êáé óôï 3ï ôåôáñôçìüñéï.

Ãéá  á < 0  ç åõèåßá y αx   âñßóêåôáé

óôï 2ï êáé óôï 4ï ôåôáñôçìüñéï.

Åñþôçóç 4

Ôé ïíïìÜæåôáé êëßóç ìéáò åõèåßáò y = áx;

ÁðÜíôçóç

Ðáñáôçñïýìå üôé óôçí åõèåßá y = á÷ ï ëüãïò 
y
x

 åßíáé ðÜíôá

óôáèåñüò ìå á, äçëáäÞ:
y

α,
x
  ãéá χ 0 .

Ï ëüãïò áõôüò ëÝãåôáé êëßóç ôçò åõèåßáò y = á÷.
Ãéá ðáñÜäåéãìá, ç åõèåßá y = –2x Ý÷åé êëßóç –2.

1. Ç åõèåßá y = x åßíáé äé÷ïôüìïò ôçò 1çò êáé
3çò ãùíßáò ôùí áîüíùí.

2. Ç åõèåßá y = -x åßíáé äé÷ïôüìïò ôçò 2çò êáé
4çò ãùíßáò ôùí áîüíùí.

3. Ï Üîïíáò x’x åßíáé åõèåßá ìå åîßóùóç y = 0.

4. O Üîïíáò y’y åßíáé åõèåßá ìå åîßóùóç x = 0.
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Íá ó÷åäéÜóåôå ôéò ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ôùí

óõíáñôÞóåùí y 2x  êáé y x  . ¸÷ïõí êïé-

íü óçìåßï ïé ãñáöéêÝò ôïõò ðáñáóôÜóåéò;

Ëýóç

Êáôáñ÷Þí îÝñïõìå üôé êáé ïé äýï ãñáöéêÝò
ðáñáóôÜóåéò åßíáé åõèåßåò ðïõ ðåñíïýí
áðü ôçí áñ÷Þ ôùí áîüíùí ìéá ðïõ ïé
óõíáñôÞóåéò åßíáé ôçò ìïñöÞò y = áx. Êá-
ôáóêåõÜæïõìå ôïõò ðßíáêåò ôéìþí. Áñêïýí
äýï óçìåßá áöïý åßíáé ãíùóôü üôé äýï
óçìåßá êáèïñßæïõí ôç èÝóç ìéáò åõèåßáò.

Ãéá ôçí y 2x  Ý÷ïõìå:

Ãéá ôçí y x   Ý÷ïõìå:

Ó÷åäéÜæïõìå ôéò ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò:
Ðáñáôçñïýìå üôé ïé äýï åõèåßåò Ý÷ïõí êïéíü óçìåßï ôçí áñ÷Þ
ôùí áîüíùí.

Äßíåôáé üôé ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôç-
óçò y αx   ðåñíÜåé áðü ôï óçìåßï Á(–4, 20).
Íá ðñïóäéïñßóåôå ôï á êáé Ýðåéôá íá êÜíåôå
ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò

Ëýóç
Åöüóïí ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò ðåñíÜåé áðü

3

2

ôï Á(–4,20) óçìáßíåé üôé ïé óõíôåôáã-
ìÝíåò ôïõ óçìåßïõ áõôïý åðáëçèåýïõí
ôçí y = áx.
ÄçëáäÞ: 20 = -4á Þ á = -5.
¢ñá ç óõíÜñôçóç åßíáé ç y = -5x.
ÐåñíÜåé áðü ôá óçìåßá Ï(0,0) êáé Á(–4,20)
êáé Ý÷åé ôçí ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç.

Äßíïíôáé ïé ðáñáêÜôù ðßíáêåò ðïõ ðåñéÝ÷ïõí
ôéìÝò ôùí ðïóþí x êáé y. Íá åëÝãîåôå áí ôá
ðïóÜ åßíáé áíÜëïãá êáé áí íáé, íá âñåßôå ôç
ìáèçìáôéêÞ ó÷Ýóç ðïõ ôá óõíäÝåé:

á.  

â.  

Ëýóç

á. Ãéá íá åßíáé äýï ðïóÜ ìåôáîý ôïõò áíÜëïãá áñêåß íá
äåßîïõìå üôé ï ëüãïò ôùí áíôéóôïß÷ùí ôéìþí åßíáé óôá-

èåñüò. ̧ ÷ïõìå:        
y 2 4 6 8

2
x 1 2 3 4

¢ñá ôá ðïóÜ x êáé y  åßíáé áíÜëïãá êáé ç ìáèçìáôéêÞ
ó÷Ýóç ðïõ ôá óõíäÝåé åßíáé: y 2x .

â. ¼ìïéá êáé óå áõôüí ôïí ðßíáêá Ý÷ïõìå:

y 4 3 2 1
x 16 12 8 4
    .

¢ñá êáé åäþ ôá ðüóá x êáé y åßíáé áíÜëïãá ìåôáîý ôïõò êáé 
1

y x
4

 .

1

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ
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Íá ÷áñáêôçñßóåôå êÜèå ìßá áðü ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ùò ÓùóôÞ (Ó) Þ ËÜèïò (Ë).

á. H åõèåßá ø = ÷ åßíáé ç äé÷ïôüìïò ôçò 1çò êáé ôçò 3çò ãùíßáò ôùí áîüíùí.

â. Ç åîßóùóç ÷ = 0 åßíáé ï Üîïíáò ø’ø

ã. Ç åõèåßá ø = 2÷ ðåñíÜåé áðü ôï óçìåßï (2, 0)

ä. Ôï óçìåßï (2,8) áíÞêåé óôçí ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò åõèåßáò ø = 4÷

å. Ç åõèåßá ø = -3÷ Ý÷åé êëßóç 3

Ç åõèåßá 
1

ψ χ
3

   ðåñíÜåé áðü ôá ôåôáñôçìüñéá

Á. 2ï êáé 3ï Â. 1ï êáé 3ï Ã. 2ï êáé 4ï
Ä. 4ï êáé 1ï Å. 1ï êáé 2ï

Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò ôïõ äéðëáíïý ó÷Þìáôïò åßíáé ç åõèåßá:

A. ø = 2x Â. ø = -2÷ Ã. 
1

ψ χ
2



Ä. 
1

ψ χ
2

  Å. ø = -÷

Ðïéá áðü ôéò ðáñáêÜôù åõèåßåò ðåñíÜåé áðü ôï óçìåßï (3, -1)

Á. ø = 3÷ Â. ø = -3÷ Ã. 
1

ψ χ
3

 Ä. 
1

ψ χ
3

  Å. y = ÷

4

3

2

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

1
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ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

Íá ðñïóäéïñßóåôå ôïí ôýðï ôçò óõíÜñôçóçò  y = áx, áí îÝñåôå üôé ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç áõôÞ äéÝñ÷åôáé áðü ôï
óçìåßï Á(1,7). Óôç óõíÝ÷åéá íá êÜíåôå êáé ôçí ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç áõôÞò.

Íá öôéÜîåôå ôéò ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ôùí óõíáñôÞóåùí y = 3 êáé y =  –2 . Ôé ðáñáôçñåßôå;

Ìåëåôþíôáò ôïí ðßíáêá ðïõ áêïëïõèåß íá åëÝãîåôå áí ôï ðïóÜ x êáé
y  åßíáé ìåôáîý ôïõò áíÜëïãá. Íá áéôéïëïãÞóåôå ôçí áðÜíôçóç óáò.

Íá ó÷åäéÜóåôå óôï ßäéï óýóôçìá ïñèïãùíßùí áîüíùí ôéò åõèåßåò: y 5x  êáé 
1

y x
5

  .

Ná ó÷åäéÜóåôå óôï ßäéï óýóôçìá ïñèïãùíßùí áîüíùí ôéò åõèåßåò: y = 3x, y = -4x, y = 5x.

Íá ó÷åäéÜóåôå óå ïñèïãþíéï óýóôçìá áîüíùí ìéá åõèåßá ç ïðïßá äéÝñ÷åôáé áðü ôçí áñ÷Þ Ï ôùí áîüíùí êáé íá

Ý÷åé êëßóç 
4
5

.

Íá âñåßôå ôçí êëßóç ìéáò åõèåßáò ç ïðïßá äéÝñ÷åôáé áðü ôçí áñ÷Þ Ï ôùí áîüíùí êáé áðü ôï óçìåßï  K 4,5 .

Íá âñåßôå ôçí ôéìÞ ôïõ Ê, þóôå:

á) Ç åõèåßá  y 5λ 3 x   íá äéÝñ÷åôáé áðü ôï Á(4, 8).

â) Ç åõèåßá 
3

y x
2

   íá äéÝñ÷åôáé áðü ôï  B 2,2λ 7

2

1

3

5

4

6

7

8
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Íá êáôáóêåõÜóåôå óôï ßäéï óýóôçìá áîüíùí ôéò åõèåßåò:

á) y x, y 2x, y 3x  

â) y x, y 2x, y 3x     

¸íá êáôÜóôçìá êÜíåé Ýêðôùóç 10% óå üëá ôá ðñïúüíôá ôïõ.
á. Íá âñåßôå ôç ó÷Ýóç ðïõ åêöñÜæåé ôéò íÝåò ôéìÝò y ôùí ðñïúüíôùí ìåôÜ ôçí Ýêðôùóç, ùò óõíÜñôçóç ôùí áñ÷éêþí ôïõò ôéìþí x.
â. íá ó÷åäéÜóåôå ôçí óõíÜñôçóç.
ã. Ìå ôç âïÞèåéá ôçò ðáñáðÜíù óõíÜñôçóçò íá õðïëïãßóåôå

i. ôçí ôéìÞ ôïõ ðïõêÜìéóïõ ìåôÜ ôçí Ýêðôùóç áí ç ôéìÞ ôïõ Þôáí 85 åõñþ ðñéí ôçí Ýêðôùóç.
ii. ôçí áñ÷éêÞ ôéìÞ åíüò ðáíôåëïíéïý áí ìåôÜ ôçí Ýêðôùóç áãïñÜóôçêå 70 åõñþ.

Íá âñåèïýí ôñåéò áñéèìïß áíÜëïãá ìå ôïõò áñéèìïýò 2, 4, 7, áí ôï Üèñïéóìá ôïõò åßíáé 195.

Ãéá ôï æýìùìá ôïõ øùìéïý ç áíáëïãßá ðïõ ÷ñçóéìïðïéåßôáé óå áëåýñé êáé íåñü åßíáé 
5
2

. Áí ôï æõìÜñé Ý÷åé âÜñïò

490gr, ðüóá gr áëåýñé êáé ðüóá íåñïý ÷ñçóéìïðïéÞóáìå;

9

10

11
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