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1.5    Áíéóþóåéò á΄�âáèìïý

Åñþôçóç 1

Ôé áíßóùóç ðñïêýðôåé áí êáé óôá äýï ìÝëç ìéáò áíßóù-
óçò ðñïóèÝóïõìå Þ áöáéñÝóïõìå ôïí ßäéï áñéèìü;

ÁðÜíôçóç

Áí êáé óôá äýï ìÝëç ìéáò áíßóùóçò ðñïóèÝóïõìå Þ áöáé-
ñÝóïõìå ôïí ßäéï áñéèìü, ôüôå ðñïêýðôåé êáé ðÜëé ìéá áíß-
óùóç ìå ôçí ßäéá öïñÜ. ÄçëáäÞ:
Áí á < â ôüôå á + ã < â + ã êáé á – ã < â – ã.
Áí á > â ôüôå á + ã > â + ã êáé á – ã > â – ã.

Åñþôçóç 2

Ôé áíßóùóç ðñïêýðôåé áí ðïëëáðëáóéÜóïõìå Þ äéáéñÝóïõìå
ôïí ßäéï èåôéêü Þ ôïí ßäéï áñíçôéêü áñéèìü êáé óôá äýï ìÝëç
ôçò áíßóùóçò;

ÁðÜíôçóç

Áí êáé ôá äýï ìÝëç ìéáò áíßóùóçò ðïëëáðëáóéáóôïýí Þ äéáé-
ñåèïýí ìå ôïí ßäéï èåôéêü áñéèìü, ôüôå ðñïêýðôåé êáé ðÜëé
ìéá áíßóùóç ìå ôçí ßäéá öïñÜ. ÄçëáäÞ:

Áí α β  êáé γ 0  ôüôå α γ β γ    êáé 
α β
γ γ
 .

Áí α β  êáé γ 0  ôüôå α γ β γ    êáé 
α β
γ γ
 .

Áí êáé ôá äýï ìÝëç ìéáò áíßóùóçò ðïëëáðëáóéáóôïýí Þ äéáé-
ñåèïýí ìå ôïí ßäéï áñíçôéêü áñéèìü, ôüôå ðñïêýðôåé êáé ðÜëé

ìéá áíßóùóç ìå ôçí áíôßóôñïöç öïñÜ. ÄçëáäÞ:

Áí α β  êáé γ 0  ôüôå α γ β γ    êáé 
α β
γ γ
 .

Áí α β  êáé γ 0  ôüôå α γ β γ    êáé 
α β
γ γ


Åñþôçóç 3

Ôé ïíïìÜæåôáé áíßóùóç;

ÁðÜíôçóç

Ìéá áíßóoóç ðïõ ðåñéÝ÷åé ìéá ìåôáâëçôÞ êáé ç ïðïßá áëçèåýåé ãéá
ïñéóìÝíåò ôéìÝò ôçò ìåôáâëçôÞò, ëÝãåôáé áíßóùóç ìå Ýíáí Üãíùóôï.

Åñþôçóç 4

Ðþò åðéëýïõìå ìéá áíßóùóç;

ÁðÜíôçóç

Ãéá íá åðéëýóïõìå ìéá áíßóùóç áêïëïõèïýìå ôá åðüìåíá âÞìáôá:
1. Âñßóêïõìå ôï Å.Ê.Ð. ôùí ðáñïíïìáóôþí (áí õðÜñ÷ïõí)
2. ÊÜíïõìå áðáëïéöÞ ðáñïíïìáóôþí (áí õðÜñ÷ïõí),

ðïëëáðëáóéÜæïíôáò êáé ôá äýï ìÝëç ôçò áíßóùóçò ìå ôï Å.Ê.Ð.
3. ÊÜíïõìå ôéò ðñÜîåéò (åðéìåñéóôéêÞ éäéüôçôá)
4. ×ùñßæïõìå ãíùóôïýò áðü áãíþóôïõò
5. ÊÜíïõìå áíáãùãÞ ïìïßùí üñùí
6. Äéáéñïýìå êáé ôá äýï ìÝëç ìå ôï óõíôåëåóôÞ ôïõ áãíþóôïõ

(áí åßíáé äéÜöïñá ôïõ ìçäåíüò). Ç öïñÜ ôçò áíéóüôçôáò
ðáñáìÝíåé ßäéá áí åßíáé èåôéêüò êáé áëëÜæåé áí åßíáé áñíçôéêüò.

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

1
Íá ëõèåß ç áíßóùóç:

 2x 3 3 x 2 15 7x    

Ëýóç

 2x 3 3 x 2 15 7x    

ÁðáëïéöÞ ðáñáíèÝóåùí:

2x 3 3x 6 15 7x    
×ùñßæïõìå ãíùóôïýò áðü áãíþóôïõò:

2x 3x 7x 3 6 15     
ÁíáãùãÞ ïìïßùí üñùí:  6x 18
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2

3

Äéáéñïýìå ìå ôï óõíôåëåóôÞ ôïõ áãíþóôïõ:
18

x
6



÷ < 3
Ï óõíôåëåóôÞò ôïõ áãíþóôïõ åßíáé ôï 6, èåôéêüò áñéèìüò.
¢ñá ç öïñÜ ôçò áíßóùóçò äåí áëëÜæåé.
Ïé ëýóåéò ôçò áíßóùóçò åßíáé Üðåéñïé áñéèìïß (¼ëïé üóïé åßíáé ìéêñü-
ôåñïé áðü ôï 3). Áõôïß ìðïñïýí íá ðáñáóôáèïýí ãñáöéêÜ ùò åîÞò:

Ôï ÷áñáêôçñéóôéêü êõêëÜêé óôï 3 äçëþíåé üôé ï áñéèìüò 3
äåí åßíáé ëýóç ôçò áíßóùóçò.
Áõôü åßíáé ðñïöáíÝò äéüôé ôï 3 äåí åßíáé ìéêñüôåñï ôïõ 3.

Íá ëõèåß ç áíßóùóç:
x

3 7x 10
2
  

Ëýóç

x
3 7x 10

2
  

ÁðáëïéöÞ ðáñïíïìáóôþí:

2
x
2

 2 3 2 7x 2 10     

x 6 14x 20  
×ùñßæïõìå ãíùóôïýò áðü áãíþóôïõò:

x 14x 20 6  
ÁíáãùãÞ ïìïßùí üñùí:

13x 26 
Äéáéñïýìå ìå ôï óõíôåëåóôÞ ôïõ áãíþóôïõ:

26
x

13



x 2 
Ðñïóï÷Þ!!!
Ï óõíôåëåóôÞò ôïõ áãíþóôïõ åßíáé ôï –13 ðïõ åßíáé áñíçôé-

êüò áñéèìüò. ¢ñá ç öïñÜ ôçò áíßóùóçò áëëÜæåé êáé áðü

“  ”, ãßíåôáé  “  ”.
Ïé ëýóåéò ôçò áíßóùóçò ðáñéóôÜíïíôáé ãñáöéêÜ ùò åîÞò:

Óôç èÝóç ôïõ –2 Ý÷ïõìå âÜëåé Ýíá ÷áñáêôçñéóôéêü Ýíôïíï
óçìåßï ðïõ äçëþíåé üôé ôï –2 óõìðåñéëáìâÜíåôáé óôéò ëý-
óåéò ôçò áíßóùóçò.

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóå-

ùí: 3x 1 2x 2      êáé    8 x 4 6x 30  

Ëýóç

3x 1 2x 2    8 x 4 6x 30  
3x 2x 2 1    8x 32 6x 30  
x 3  8x 6x 30 32  

2÷ < -2
2

x
2

 

÷ < -1
Ôïðïèåôïýìå ôéò ëýóåéò êáé ôùí äýï áíéóþóåùí ðÜíù óôïí
ßäéï Üîïíá.

Ìåôáîý ôùí áñéèìþí –3 êáé –1 âëÝðïõìå üôé óõìðßðôïõí ïé äýï
“ôáéíßåò”. Áõôü åßíáé ôï äéÜóôçìá óôï ïðïßï áëçèåýïõí óõã÷ñü-
íùò ïé äýï áíéóþóåéò. ¢ñá, ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí

åßíáé ïé áñéèìïß ìåôáîý ôïõ –3 êáé ôïõ –1, äçëáäÞ  3 x 1    .
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4
Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí

5x 7 3   êáé  2 x 11 3x 21   .

Ëýóç

5x 7 3   2 x 11 3x 21  
5x 7 3  2x 22 3x 21  
5x 10 2x 3x 22 21   

10
x

5
 x 1  

x 2          
1

x
1





x 1

Ðñïóï÷Þ!!!

Ç öïñÜ ôçò äåýôåñçò áíßóùóçò áëëÜæåé ãéáôß ï óõíôåëåóôÞò ôïõ
áãíþóôïõ ìå ôïí ïðïßï äéáéñÝóáìå åßíáé ï áñíçôéêüò áñéèìüò –1.
Ìéá ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôùí ëýóåùí öáßíåôáé ðáñáêÜôù:

 

ÂëÝðïõìå üôé ïé äýï ôáéíßåò äåí óõìðßðôïõí ðïõèåíÜ. Ôüôå
ëÝìå üôé ïé äýï áíéóþóåéò äåí Ý÷ïõí êïéíÝò ëýóåéò.

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

1 Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ

á. Áí x 5 , ôüôå ÷+5........................... â. Áí x 2 , ôüôå ÷-3............................

ã. Áí x 6 , ôüôå 
x
2

........................... ä. Áí x 6 , ôüôå 
x
2

...........................

óô.Áí 
1

x
2

  , ôüôå -4÷.........................  æ. Áí x 7 ,ôüôå 
3x
2

...........................

Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ùò ÓùóôÝò (Ó) Þ ËÜèïò (Ë)

á. Áí α β , ôüôå á-5<â-5

â. Áí α 0 , ôüôå 2á<á

ã. Áí α 1 , ôüôå 
1

1
α


ä. Ç áíßóùóç χ 200 χ 205    ,áëçèåýåé ãéá êÜèå áñéèìü

å. Ç áíßóùóç 2χ 5 4χ 3    Ý÷åé ëýóåéò ôïõò áñéèìïýò ÷>4

2
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ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

Íá ëõèïýí ïé áíéóþóåéò: á.    18 2x 7 4 x 2     â.  3x 8 31 5 x 2   

Íá ëõèåß ç áíßóùóç:         3 x 2 2 x 3 1 5 2 x 9      

Íá ëõèåß ç áíßóùóç:      27x 11x 5 2 5x 1 6x 20     

Íá ëõèåß ç áíßóùóç:
x 1 x 2 7x

2
4 3 12
 

  

Íá ëõèåß ç áíßóùóç: 6x 1 x x 3
3

8 2 4
 

  

Íá ëõèåß ç áíßóùóç:  3x 1 2 x 1 5x 1
2 18 9 2
 

  

Íá ëõèåß ç áíßóùóç: 2x 1 5x 1 1 x
4 3 5
  

 

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:    3 5x 2 2x x 7          êáé  3x 7 7 1 x  

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí: 
2x 1 3x 2 x

5
2 6 3
 

        êáé    8 x 1 3 2x 3 13   

Íá ëýóåôå ôéò áíéóþóåéò: á) 2 2 x 1 5    â) 2 x x 4 2 x 2     

2

1

3

4

5

6

7

8

9

10
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Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:       3 2x 5 2 x 1 5x 8 6 2 x          êáé     3x 7 2 x 1 3

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:  
x x 3
4 6


      êáé          5 11x 2 2 3x 7 19 3x 1 1     

Äßíåôáé ç áíßóùóç  6μ 12 x 11  , üðïõ ôï ì åßíáé Ýíáò ôõ÷áßïò áñéèìüò. Íá ëýóåôå ôçí áíßóùóç ãéá ôéò äéÜöïñåò

ôéìÝò ôïõ ì. Ãéá ðïéá ôéìÞ ôïõ  ì ç áíßóùóç åßíáé áäýíáôç;

Íá ëõèïýí ïé áíéóþóåéò: á.    5x 9 2x 1 4 10 2x 1     â.    2x 10 x 2 4x 6 x 1    

Íá ëõèïýí ïé áíéóþóåéò: á.  13x 5 6 x 4 2    â.    8x 2 4 x 7 x 2 11    

Íá ëõèïýí ïé áíéóþóåéò: á.        2 3x 1 5 2x 6 4 x 7 3 x 1 1       

â.        2 x 7 3 x 1 8 x 7 4 2x 4       

Íá ëõèïýí ïé áíéóþóåéò: á. x 1 3 4x 2x 2
3 6 4
  

  â. 
26 2x x 2

4 3
 



Íá ëõèïýí ïé áíéóþóåéò: á. 5 x 12 x 7
3 6 6
 

  â. 
3x 1 2 3x 6x 1

2
5 15 3
  

  

Íá ëõèåß ç áíßóùóç:

1 1 1
x x x3x 12 3 4

3 2 6 2

  
  

Íá ëõèïýí ïé áíéóþóåéò: á.    6x 4 2 x 11 2 4x 37           â.    3 5 x 12 19x 3 12 2x 4     

11

12

13

14

15

16

17

19

18

20
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22

23

Íá ëõèïýí ïé áíéóþóåéò: á.   38x 1
x 9 2x 3 4

2


          â. x x x 13x 11
3 5 10 30


  

Äßíåôáé ç áíßóùóç:  3λ 18 x 5  
Íá âñåßôå ôïí áñéèìü ë Ýôóé þóôå ç áíßóùóç íá åßíáé áäýíáôç.

Äßíåôáé ç áíßóùóç: 
λ 5 2λ

x 4
3 8

   
 

Íá âñåßôå ôïí áñéèìü ë Ýôóé þóôå ç áíßóùóç íá éó÷ýåé ãéá êÜèå ÷.

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:

     6 13x 5 x 1 2 5x 1 7 x 2           êáé     3x 1 6x 2 2x 1 1    

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:

 2x 7 5 x 3 31          êáé           14 x 2 3 2x 1 5 2x 1 4     

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:

 2x 3 5 x 1 11          êáé      
1

x 4 2
2

  

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:

á) x 1
5 2x 3

3


       êáé      17 3 x 1 5x 14    

â)    2 3 x 4 8 5 x 1 3 6 x 7          êáé 
2 x 3 x 1 3x 1

3x
6 2 4
   

  

24

25

26

21

27
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ÈÅÌÁ 1

Ôé ïíïìÜæïõìå áíßóùóç;
Íá áíáöÝñåôå ðïéá åßíáé ç äéáöïñÜ óôçí äéáäéêáóßá åðßëõóçò ìéáò åîßóùóçò êáé ìéáò áíßóùóçò;

ÈÅÌÁ 2

Ðüôå ìéá áíßóùóç ïíïìÜæåôáé áäýíáôç;
Íá âñåßôå ôïí áñéèìü ì Ýôóé þóôå ç áíßóùóç (8ì – 48)x < – 36, íá åßíáé áäýíáôç.

ÈÅÌÁ 3

Íá ëõèåß ç áíßóùóç:    
3x 1 x 5 5 3x 2x 7

6 2 3 4
   

  

ÈÅÌÁ 4

Íá âñåèïýí ïé êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:

7
6x 4 2 x 3

2
    
 

     êáé       
x x

8
3 5
 

ÈÅÌÁ 5

Ï ÄçìÞôñçò Ý÷åé 50€. ÈÝëåé íá áãïñÜóåé Ýíá ðáé÷íßäé ðïõ êïóôßæåé 18€ êáé íá êåñÜóåé ôïõò ößëïõò ôïõ áðü Ýíá
ðáãùôü. Áí ôï êÜèå ðáãùôü êÜíåé 3€, íá âñåßôå:
á) Ðüóïõò ôï ðïëý ößëïõò ìðïñåß íá êåñÜóåé áí öÜåé êáé áõôüò Ýíá ðáãùôü;
â) Ðüóá ÷ñÞìáôá èá ôïõ ðåñéóóÝøïõí;
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