LCINEN 4.2  H ouvapmnony=ox>+px+ypsa#0

Mia cuvaptnon ovopaleTal TETPOYOVIKNY OTaV £YEL TNV LOPON

y=ox’*+px+y puea#0.

Tevikd: H ypogikn mopdotacn g cuvaptnong v = ax? + Bx +vy
ue o # 0 givor mopoforn pe:

. Kopvg1 1o onpeio K (- ZBa ,—4%), omov A n dwakpivovaoa.

. A&ova coppeTpiog v KaToKOpLEN gvbeia ToL dEPYETOL OTTO TNV
kopven K ko €xet e€lcmon x=- B

Tevikd: Av a > 0, n covdptnon y = ox> +%x + y maipvel eEAdyoTn TN
Y= - éﬁx , Otav x=- Ba

. 2 , . , A
Av 0<0, n cuvaptnon y = ax+x+y maipvel péylot TN Y = -—

4o,
otav Xx=- 5l .
20
Hopatnpiocseic:

o) H ypagixn mapdotacn g y = ax? + K TPOKVITEL 0O T YPOPIKN
napdotaon e v = ax? av petagepbei: i) k povadeg Tpog o Thve av
k>0 ii) k povadeg mpog ta kdtw av k < 0. Agv vapyet optlovTia
LETOTOTION).

B) H ypoaeikn mopdotacn g ¥ = o(x-K)* TpokOITel amd T YPoPIKn
napdotacn gy = ax? ov petogepdeti: i) k povadeg de€id av k > 0
ii) Kk povadeg apiotepd av k<0. Aev VTTAPYEL KOTAKOPVPT UETATOTION).

AYMENEX AYKHYEIX

Aiveton n mapaporr y = x* -(A -2) x -3.
a) Na oei&ete 011 el ehdyioto yio k6Oe A € R.
B) Av n Topapoin &xet d&ova coppetpiog v x = 1 va Bpeite 10 apOuod A.

v) o v T tov o Bprkate 6to B) epotnua va Bpeite o onueio
TOUNG NS TaPAPOANG Le TOVG AEOVEG.
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Adon Keopdrowo 4
a) Enedn o = 1 > 0 n mapaPoin Oa éxel eldyioto yuo kb A € R.

B) H mapaforr v =ax*HBx+y 0 £0 éxel GEova GupUETpiag TV X=- 2B
o

—(A-2)

onote: 1=-

0 2=A-2 7| A=4

v) Ta A = 4 n topafodn yivetat: y = x? -2x -3.
Ta tov Géova x'x: 01w ¢ = 0 omdte X* - 2x -3 =0. Elvawaa =1, f = -2,
vy=-3A=p-4oy=(-2)*-4-1-(-3)=4+12=16>0.

Apa €yovpe 600 pilec Tig

BxA 24416 2+4 . 2-4

5 N X1 2= Gpo. x= 5 =3 7 x= 5

X12=

Omndte tépver Tov x'x ota A(3,0), B (-1,0)
INa tov Géova yhy: Bétm x = 0 omdte: v = -3. Apa tépvel tov y'y oto 1(0,-3)

Avo apBpoi égovv abpoispa 20. No deilete OtL:

o) Av 0 évag gival 0 X TOTE TO YIvopueVO Toug divetat: -x? + 20x

B) Na Bpeite Toug 0p1Bpovg dtav 10 YvOpeEVO TOVG YiveTal HEYIGTO.
[Towo tvor To péyioto ywvdpevo.

Avon
a) Av o évag gival o X 10te 0 dALog Ba givar o 20 -x. 'Etot yia to yvdpevo
gyovpe: X (20 -x) = 20x - x* = -x* + 20x.
B) Bcwpmd v mapaPorr y = -x* + 20x. Enedr a = -1 < 0 éyovue péytoto ya
B 20

X=- | x=-———=10 Apa to ywouevo yiveton uéyloto 0tav 0 évog
20 -2

apBpog etvat o 10 kot o dArog 10. To péyioto ywopevo Ba givar:

10-10=100.

Aivetar n mopaforin v = ax® + Bx + v ue a # 0. Na Bpeite Tovg aptbpovg
a, B, Yy ®ote n mapafoin va £xel kopuen to onpeio A(0,4) Kot va tépvel
Tov X'x 610 onueio B(-2,0).

Avon

H mapaforn éxel kopvoen to onpeio A(0,4) , apa 4=y (1) .’Exer kopvon to

K(- B b A
20 4o

0=a:(-2)"+0-(-2)+4 M 0=4a+4 M a=-1(3)

) omote @ 0=- ZB N1 B=0(2) . llepvdet amd 1o (-2,0) omoTE :
a
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10.

11.

Epomiceic katavonong

Na yopokTpiceTe TIg EMONEVES TPOTAGELS PE GOGTO (X) 1| AdBog (A)

H cvvéptnon v = (a? + 1)x* + 3x - 6 maipver eAdyiotn tiun.
H mapafor ¢ = x* - 4 éyet d&ova cvppetpiog ) evbeio x = -2

Aivetar n mapafoin ¢ = ox*+ Bx + v, o £ 0. Ot Tipég g dakpivoucog
kaBopilovv to €160 TOV KPOTATOV.

H moapaforr v = x(1 -x) + 2x + 6 éxet eAdy1oT0.
H mapafor v = 3x*-x(3 + 4x) + 2 €yl eEdyroro.

Owmopaforéc v =x?-4x + 1, y = -2x*+ 8x + 10 £yovv toVv id10 GEova
GuppETplag.

H mopaforr] y = (x-2)? TpoKOTTEL A TNV YPOQIKN TOPAGTACT TNG
wapaPforng v = x2, av petagepdel 2 povadeg Tpog Ta TAV®.

Aivetar n topoforn v = ax® + Bx +v pe o £ 0. Av A= 0 10t€ 1 KOPLON T™NG
Bpioketal otov y'y.

H mopaforr] y = x2 + 5 mpokdatel oo T YpouQikn TopdeTact) Thg
mapaforng av petaeepbel 5 povadeg Tpog ta TAvm.

3
H mopaforr y = 2x%+ 6x + 8 &yl eldyioto 10 X= 5

H mapapoin -x2 -2y = 3 éyel puéyioto.

Aiveton n mapoforn y = (o - 3)x* - 3ax + a - 1 o # 3. T oo Tipn Tov o
N Tapafoin] €xel LEYIOTO.
a a>3, p.a<3, y.a>0 08.a<0.

H mapafor y = ax? + a*x +v pe a# 0, el dova cvppetpiog v gvbeia.



AYXKHXEIX I'TA AYXH

o o
a.x=1 B.x=a, x=-— y. Xx=—, 0.X=-0
P 2 v 2

Avo apBpoi Exovv abpotspa 10. To péyioto yvopuevo tovg sivart
0.20 p.100 y.-20 o.-100

H mapaforr ¢ = ax? + Bx + v, o # 0 diépyetor omd Vv apyr TV 0EOVOV av:

a.vy=0, B.a>0, y.a<0, 8.p=0

H mopaforn y = ax? + Bx + v, a # 0 &t Kopuen TV apyn TOV 0EOVOVY Ov:

a.0a>0, B.a<0, y.p=y=0 8.p>0

H mopaforr y = ax? + Bx + vy, a # 0 £xel v KOpLue1 610V X'X TOTE:
0.p=0, B.y=0 vy.p*=4ay, 8. timota 0md TO TOPOTAVE.

No oyedidoete Tig Topaforés:
G)W:X2+37 B)W:X2'49 ’Y)\V:(X+2)25 6)\V:(X-l)2

Noa Bpeite v péytot M v eAdytot Ty kdbe cuvapmong.
)y=-x*>-4x+2 Py=(x-12+3

Aivetar ) cuvaptmon y = x* -(A? -30)x + 2.

a) Na deiete 6TL | cuVApTNOT £)EL EAGYIOTO

B) Av 1 cuvaptnon £xet erdyioto yia x = -1 v Ppeite o A
v) o v peyaivtepn Tiun tov A va. Bpeite 10 eldyloto

Aivetar n mapafoin v = 2x2 -(A -1)x + 1. Av 1 Kopv1| ¢ Topafoing
Bpioketol otov y'y va Ppeite o A.

Aivetan ) mapapoin v =2x> + (A -1)x + 6.
a) [ mowa Ty tov A n mapaforn €xet d&ova cuppeTpiog v X = -1
B) Tty Ty Tov A T0V @) EpMOTANATOS Vo Ppeite To EAdyloTO

No vroroyicete ta o, B dote N mopoforr] y = -x* + ax + B, yio. x =4 va
mopovotdlel péyloto to 6

Keparao 4
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Kepdraro 4 Avo Betikol apBuoi Exovv dbpotoua 10. Na Bpeite Tovg aptBuovg av
a) To ywvopevéd tovug yivetor péytoto .
B) To dBpotoua TV TETPAYOV®Y TOVG YiveTal EAGYIOTO.

n Av X, y givat 600 mpayuartikoi apduoi pe 2x +y = 5. Na Bpeite 1o péyioto
™G TopdoTaoNcA=x ¢y + 5

n Atvovtot ot mapaforéc vy = -x* + ax + 1, y =x2 - 3x + 2. Na e&etdoete av
VITAPYEL T TOV 0L MGTE 01 KOPLPES TV 0V0 TapafordVv va Tovtilovrat.

Atveton n mapapor: y =x*-(A+2)x - A+ 1, AR .
a) Na eetdoete av 1 mopaPfoin Exel EAAYIGTO 1 LEYIGTO TO OO0 KOl VL
Ppeite.
B) Av n Topafoin Exel eAdyioto va Ppeite T0 A OOTE TO EAGYIGTO TNG
TaPaPOoANG Vo, YiveTol UEYIoTO.

"Evag mopoaymyog kodhiepyel X (o€ dEKAOES) OTPEUUATO [LE POSAKIVOL.
INo v keAMEpyela Tov X oTpeppudToV et £€00a 2X + 7 (o€ deKAdEC)
evpmd t0 oTpéppa. Ta £50da ToV Tapay®YoD eival X (o€ SEKASES) EVPM TO
otpéupa. Na Bpeite OG0 GTPEUUOTO TPETEL VO, KOAAEPYNGEL MGTE VO EYEL
UEYIOTO KEPHOG.

I'evikég aoxnoeis 4°° Kepalaiov

Aivovtan ot mapaforéc v = x> -(A -1)x + 2, y =-2x> +(3A -2)x + 6.
a) Na deitete 6T 1 TpdT Tapaforn) mopovctalet eEAdyloto Yo kaOe A,
evo 1 devtepn mapafoin Topovstdlet LEYIGTO Yo KAOE A.
B) Na Bpeite v Ty Tov dote 01 dVo TaPaPorés va Exovv Tov 1610 dEova
GLUUETPIOG.

Aivetar n mopoforn v = x? - Ax + A - 1. Na Bpeite 1o A dote 1 KOpuen ™G
apafolng va avikel oty gubeia x + 2y -4 =0

Av 100 Tovg BeTikovg aplBpovg x, y oyvet: 2x +y =5 (1).Na Bpeite tovg
aptBpovs MOTE TO YIVOUEVO X - ¥ va yiveTal PHEYIGTO.

n Na BpeBovv 600 apiBpoi dote va £xovv abBpotopa 20 kot to dbpotcua Tov
248 TETPOYDVOV TOVG VoL Elvat EAGyLOTO.



