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Åñþôçóç 1

Ðïéåò ãùíßåò ïíïìÜæïíôáé ðáñáðëçñùìáôéêÝò;
Ðïéá áðü ôá ðáñáêÜôù æåýãç ãùíéþí: 120ï ìå 60ï, 30ï

ìå 130ï êáé 70ï ìå 110ï åéíáé ðáñáðëçñùìáôéêÝò;

ÁðÜíôçóç

• ÐáñáðëçñùìáôéêÝò ïíïìÜæïíôáé ïé ãùíßåò ðïõ Ý÷ï-
õí Üèñïéóìá 180ï. Ç ìßá ïíïìÜæåôáé êáé ðáñáðëÞñù-
ìáôéêÞ ôçò Üëëçò.

• Ãéá ðáñÜäåéãìá, ðáñáðëçñùìáôéêÝò ãùíßåò åßíáé:

120ï ìå 60ï ãéáôß o o o120 60 180 

70ï ìå 110ï ãéáôß o o o70 110 180 

Åñþôçóç 2

Ôé éó÷ýåé ãéá ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò ôùí ðá-
ñáðëçñùìáôéêþí ãùíéþí;
Áí çì÷ = çì350 êáé ÷ åßíáé ìåôáîý 00 êáé 1800 ôüôå ðïéá
ìðïñåß íá åßíáé ç ãùíßá ÷;

ÁðÜíôçóç

Ãéá äýï ðáñáðëçñùìáôéêÝò ãùíßåò, Ýóôù ö êáé o180 φ
éó÷ýïõí:

•  ο y
ημ 180 φ ημφ

ρ
  

•  ο x x
συν 180 φ συνφ

ρ ρ


     

•  ο y y
εφ 180 φ εφφ

x x
     



Óýìöùíá ìå ôá ðáñáðÜíù åßíáé

÷ =350   Þ   ÷ = 1800 - 350 = 1450

2.2   Ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ðáñáðëçñùìáôéêþí ãùíéþí
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Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò
ôùí ãùíéþí:
á) 120ï â) 135ï ã) 150ï

Ëýóç

á)  ÅðåéäÞ 120 180 60      åßíáé:

  3
ημ120 ημ 180 60 ημ60

2
       

  1
συν120 συν 180 60 συν60

2
         

 εφ120 εφ 180 60 εφ60 3         

â)   2
ημ135 ημ 180 45 ημ45

2
       

  2
συν135 συν 180 45 συν45

2
         

 εφ135 εφ 180 45 εφ45 1         

ã)   1
ημ150 ημ 180 30 ημ30

2
       

  3
συν150 συν 180 30 συν30

2
         

  1 3
εφ150 εφ 180 30 εφ30

33


          

Íá áðïäåßîåôå üôé:

á) ημ108 συν77 ημ72 συν103 0       

â) εφ122 εφ58 εφ135 0     

Ëýóç

á) ημ108 συν77 ημ72 συν103 0       

äéüôé:  ημ108 ημ 180 72 ημ72      

 συν103 συν 180 77 συν77       
â) Åßíáé:  εφ135 εφ 180 45 εφ45 1         

¢ñá:  εφ122 εφ58 1 εφ122 εφ58         

 εφ 180 58 εφ58      εφ58 εφ58 0    

Íá áðïäåßîåôå üôé:

á) 2 2συν 45 συν 135 1   

â) 2 2 2 2ημ 30 ημ 60 ημ 120 ημ 150 2       

Ëýóç

á)   2 2 2 2

2 2

συν 45 συν 135 συν 45 συν 180 45

2 2 1 1
1

2 2 2 2

         

   
       

   

â) 

   

2 2 2 2

22
2 2

ημ 30 ημ 60 ημ 120 ημ 150

1 3
ημ 180 60 ημ 180 30

2 2

       

              
   

2 21 3 3 1 3 1
1 2

4 4 2 2 4 4
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3

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

2



ÌÝñïò Â - ÊåöÜëáéï 2234

4

Íá âñåßôå ôç ãùíßá ÷, üôáí:

á) 
2

ημχ
2

    â) ημχ 1 ημχ     ã) 
3

συνχ
2



ä) 
1

συνχ
2

   å) εφχ 3  óô) 2εφχ 1 εφχ 

Ëýóç

á) 
2

ημx ημ45
2

   , Üñá x = 450 Þ x = 1350.

â) ημx 1 ημx  , 2ημx 1 , 
1

ημx
2

 , Üñá  x = 300 Þ x = 1500.

ã) 
3

συνx
2

 , Üñá x = 300 Þ x = 1500.

ä) 
1

συνx ή συνx συν120 ή χ 120
2

     

å) εφx 3 ή εφx εφ120 ή x 120     

óô) 2εφx 1 εφx  , εφx 1 ,  x 45 

Óôï äéðëáíü ó÷Þìá íá
áðïäåßîåôå üôé ïé ãù-
íßåò ù êáé ö Ý÷ïõí ôï
ßäéï çìßôïíï.
Éó÷ýåé ôï ßäéï êáé ãéá
ôá óõíçìßôïíá ôùí
ãùíéþí áõôþí;

Ëýóç

ÅðåéäÞ ω φ 180  

 ημω ημ 180 φ ημφ     êáé

 συνω συν 180 φ συνφ    

5

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

1 Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò ìå (Ó), áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë), áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò:

á. ημ160 ημ20   â. συν145 συν35  

ã. εφ90 εφ70   ä. εφ65 εφ115   

å. συν105 συν75    óô. ημ103 ημ77   

Áí ãéá ôç ãùíßá ÷ éó÷ýåé   0 χ 180 , íá óõìðëçñþóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò:
á. Áí ημχ ημ30  , ôüôå ÷ = .................

â. Áí συνχ συν45   , ôüôå ÷ = .................

ã. Áí εφχ εφ60    , ôüôå ÷ = .................

2
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Íá óõìðëçñþóåôå ôïí ðáñáêÜôù ðßíáêá áíôéóôïé÷ßæïíôáò óå êÜèå ôñé-
ãùíïìåôñéêü áñéèìü ôçò óôÞëçò Á ôïí ßóï ôïõ ôñéãùíïìåôñéêü áñéèìü
áðü ôç óôÞëç Â.

Íá áðïäåßîåôå üôé:

á. 2 ο 2 οσυν 110 ημ 70 1      â. 2 ο 2 οσυν 60 ημ 120 1      ã. 2 ο 2 οσυν 133 ημ 47 1      ä. 2 ο 2 οσυν 178 ημ 2 1 

Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò ôùí ãùíéþí: á. 120ï â. 135ï ã. 150ï

Íá áðïäåßîåôå üôé: á. ημ105 συν87 ημ75 συν97 0        â.      εφ122 εφ58 εφ135 0

Íá áðïäåßîåôå üôé:            á. 2 2συν 45 συν 135 1                     â. 2 2 2 2ημ 20 ημ 70 συν 110 συν 160 2       

Íá áðïäåßîåôå üôé:    ημ 140 χ ημ 40 χ      êáé    συν 158 χ συν 22 χ     

Íá âñåßôå ôç ãùíßá ÷, üôáí: á. 
3

ημχ
2

â. ημχ 1 ημχ  ã. 
2

συνχ
2

       ä. 
1

συνχ
2

  å. εφχ 3  óô. 2εφχ 1 εφχ 

Íá áðïäåßîåôå üôé ïé ãùíßåò ù êáé ö Ý÷ïõí ôï ßäéï çìßôïíï.
Éó÷ýåé ôï ßäéï êáé ãéá ôá óõíçìßôïíá ôùí ãùíéþí áõôþí;

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

1

2

3

4

5

6

3

7




