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Åñþôçóç 1

Ðïéåò ó÷Ýóåéò (ôáõôüôçôåò) ãíùñßæåôå ìåôáîý ôùí ôñéãù-
íïìåôñéêþí áñéèìþí ìéáò ãùíßáò;

ÁðÜíôçóç

Ãéá ïðïéáäÞðïôå ãùíßá ù éó÷ýïõí ïé ôáõôüôçôåò:

1. 2 2ημ ω συν ω 1    êáé

2. 
ημω

εφω
συνω



ìå συνω 0 , äçë. áí οω 90  êáé 270ï

Ïé ðñïçãïýìåíåò éóüôçôåò ëÝãïíôáé âáóéêÝò ôñéãùíïìåôñéêÝò

ôáõôüôçôåò , ãéáôß ìå ôç âïÞèåéá ôïõò áðïäåéêíýïõìå Üëëåò ôáõ-

ôüôçôåò ðïõ ðåñéÝ÷ïõí ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò.

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

Íá áðïäåßîåôå üôé ημx : εφx συνx .

Ëýóç

ÅðåéäÞ 
ημx

εφx
συνx

  Ý÷ïõìå:

ημx συνx
ημx : εφx ημx : ημx συνx

συνx ημx
   

Íá õðïëïãßóåôå ôçí ãùíßá x üôáí ο o0 x 90 

êáé ημx 3συνx 0  .

Ëýóç

ημx 3συνx 0   Þ ημx 3συνx  Þ 
ημx

3
συνx

 .

¼ìùò 
ημx

εφx
συνx

 . Ïðüôå εφx 3 .

Áðü ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò ðßíáêåò âñßóêïõìå üôé ç ôéìÞ

εφx 3  áíôéóôïé÷åß ðåñßðïõ óôç ãùíßá ôùí 72ï. ¢ñá ox 72 .

1 Íá áðïäåßîåôå üôé 2 25ημ ω 5συν ω 5  .

Ëýóç

ÎåêéíÜìå áðü ôï ðñþôï ìÝëïò:  2 25ημ ω 5συν ω 

ÂãÜæïõìå êïéíü ðáñÜãïíôá ôï 5:  2 25 ημ ω συν ω  5 1 5 

Áí α = 3ημx  êáé β = 3συνx  íá áðïäåßîåôå üôé:

   2
α β 9 2ημx συνx 1    

Ëýóç

Áíôéêáèéóôïýìå ôá á êáé â êáé Ý÷ïõìå:

   2 2
α β 3ημx 3συνx   

   2 2
3ημx 2 3ημx 3συνx 3συνx    

2 29ημ x 18συνxημx 9συν x   

 2 29 συν x ημ x 18ημxσυνx   

   9 18συνx ημx 9 1 2συνx ημx 9 2ημx συνx 1         

2

3

4
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Áí ημω 0,5  êáé ο ο90 ω 180   íá õðïëïãß-
óåôå ôïõò Üëëïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò
ôçò ãùíßáò ù.

Ëýóç

Áðü ôç âáóéêÞ ôáõôüôçôá 2 2ημ ω συν ω 1   Ý÷ïõìå:

 2 20,5 συν ω 1   Þ 
2

21
συν ω 1

2
    
 

  Þ

21
συν ω 1

4
    Þ  2 1

συν ω 1
4

    Þ 2 3
συν ω

4
 .

¢ñá  
3

συνω
4

    Þ  
3

συνω
4

  .

ÅðåéäÞ óôï äéÜóôçìá 90ï Ýùò 180ï ôï óõíçìßôïíï ìéáò ãù-

íßáò Ý÷åé áñíçôéêü ðñüóçìï åßíáé: 
3

συνω 0,87
4

    .

Åðßóçò 
ημω 0,5

εφω 0,57
συνω 0,87

   


.

Íá áðïäåßîåôå üô é:

á) 2 2 2συν χ εφ χ συν χ 1   â) 
συνχ 1

εφχ
1 ημχ συνχ

 


Ëýóç

á) 
2

2 2 2 2 2
2

2 2

ημ x
συν xεφ x συν x συν x συν x

συν x

ημ x συν x 1

   

 

â) 
 

 

 

2ημx 1 ημx συν xσυνx ημx συνx
εφx

1 ημx συνx 1 ημx συνx 1 ημx

ημx 1 1
συνx 1 ημx συνx

 
    

  






Íá õðïëïãßóåôå ôçí ðáñÜóôáóç:

ημ50 ημ130 συν50 συν130    

Ëýóç

 ημ50 ημ130 συν50 συν130 ημ 180 130 ημ130          

   2 2συν 180 130 συν130 ημ 130 συν 130         

2 2ημ 130 συν 130 1    

Íá áðïäåßîåôå üô é:
2 2 2εφ 40 συν 40 συν 140 1    

Ëýóç

2 2 2 2 2εφ 40 συν 40 συν 140 ημ 40 συν 140        

 2 2 2 2ημ 40 συν 180 40 ημ 40 συν 40 1         

Íá áðïäåßîåôå üô é:

á) 2 2 2συν α ημ α 2συν α 1  

â)    2 2ημω συνω ημω συνω 2   

Ëýóç

á) 2 2 2 2 2συν α ημ α 1 ημ α ημ α 1 2ημ α     

â)    2 2
ημω συνω ημω συνω   

 2 2 2 2ημ ω συν ω 2ημωσυνω ημ ω συν ω 2ημωσυνω     

 2 22 ημ ω συν ω 2 1 2   

5

6

7

8

9



ÌÝñïò Â - ÊåöÜëáéï 2238

Áí åßíáé χ 5συνω  êáé y 5ημω , ôüôå íá á-

ðïäåßîåôå üôé:

á) χσυνω yσυνω 5          â) 2 2χ y 25 

Ëýóç

á)  2 2 2 2

1

xσυνω yημω 3συν ω 3ημ ω 3 συν ω ημ ω 3     

â)       222 2 2 2x y 3συνω 3ημω 9 ημ ω συν ω 9     

Áí ãéá ìéá ãùíßá ù åßíáé εφω 4  êáé 900 <

ù < 2700 ,  ôüôå íá õðïëïãéóôïýí ïé Üëëïé

ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ôçò ãùíßáò ù.

Ëýóç

¸÷ïõìå εφω 4  äçëáäÞ 
ημω

4
συνω

 , ïðüôå ημω 4συνω  (1).

Áí óôçí ôáõôüôçôá 2 2ημ ω συν ω 1   áíôéêáôáóôÞóïõìå ôï

çìù ìå ôï 4óõíù Ý÷ïõìå  2 24συνω συν ω 1   Þ

2 216συν ω συν ω 1   Þ 2 1
συν ω

17
  Üñá 

1
συνω

17
   Þ

17
συνω

17
  .

ÅðåéäÞ 900 < ù < 2700  åßíáéσυνω 0 , ïðüôå 
17

συνω
17

  .

Áðü ôçí éóüôçôá (1) ôüôå Ý÷ïõìå: 
17

ημω 4
17

 
    

 
   Þ

4 17
ημω

17
 

Íá áðïäåé÷èïýí ïé ôáõôüôçôåò:

á)  2ημχ συνχ 2ημχσυνχ 1  

â) 2
2

1
1 εφ ω

συν ω
 

Ëýóç

á) ¸÷ïõìå  2ημχ συνχ 2ημχσυνχ  
2 2 2 2ημ χ 2ημχσυνχ συν χ 2ημχσυνχ ημ χ συν χ 1     

â) ¸÷ïõìå 2 2ημ ω συν ω 1 

Äéáéñïýìå êáé ôá äýï ìÝëç ìå óõí2ù:

2 2

2 2 2

ημ ω συν ω 1
συν ω συν ω συν ω

   Þ 2
2

1
εφ ω 1

συν ω
 

10

11

12

Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ìå (Ó), áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë), áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò.

á. Áí 2 3
ημ ω

4
 , ôüôå 2 1

συν ω
4



â. Áí συνω 0 , ôüôå ïñßæåôáé ç åöù.

1

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ
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2

3

4

Íá äåßîåôå üôé:

á. 2 1ημ x ημ x ημx  â. 1εφ x ημx συνx   ã. 2 2 2 3ημ x συν x εφ x ημ x ημx   

Íá õðïëïãßóåôå ôçí ãùíßá x üôáí:

á. 2ημx 3συνx â. 4συνx 8ημx 0 

ã. 10ημx 4συνx 0  ä. 2ημx συνx 3ημx 5συνx  

Íá áðëïðïéÞóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðáñáóôÜóåéò:
2 2 2Α ημ x συν x εφ x    2 2Β ημx συνx 2συν x εφx   

2 2

2

ημ x εφ x
Γ

συν x


 2 3Δ συνx ημ x εφx ημ x συνx    

1

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

2

3

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

ã. Ãéá êÜèå ãùíßá ù éó÷ýåé 2 2ημ ω συν ω 1  .

ä. Áí 
5

ημω
13

  êáé 
5

εφω
12

 , ôüôå 
12

συνω
13

 .

ÕðÜñ÷åé ãùíßá ù, ôÝôïéá þóôå ημω 1  êáé συνω 1 ;

Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ óôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò:

á. Áí συνω 0 , ôüôå ημω ............

â. Áí συνω 1 , ôüôå ημω ............

Íá åðéëÝîåôå ôç óùóôÞ áðÜíôçóç. Áí 
5

ημω
13

, ôüôå ôï óõíù åßíáé ßóï ìå:

á. 
2
3

â. 
12
13

ã. 
2 2

ή
3 3

 ä. 
12 12

ή
13 13
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Íá áðïäåßîåôå üôé:

á.      2 2 2
x συνω x ημω 2 συνω ημω

2
      , áí 22x 1 â. 2 2συνα ημ x συνα συν x συνα   

ã. 2 218συν α 18ημ α 18 

Íá õðïëïãßóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðáñáóôÜóåéò:

2 2 2 2

2

ημ ω συν x ημ ω ημ x
Α

συν ω
  


4 4ημ x συν x

Β
ημx συνx






Áí x 4συνω  êáé y 4ημω  íá äåßîåôå üôé:  2 2 1x y 16x y 16 1 εφω    

5

6

ÈÝìá 1ï
á) Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò ìå (Ó) áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë) áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò.

i. ημ20 ημ160                 ii. ημ130 ημ50                  iii. συν102 συν78                 iv. . εφ75 εφ105   
(4 ÌïíÜäåò)

â) Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò ôùí ãùíéþí 120°, 150° êáé 135°.

(4 ÌïíÜäåò)

ÈÝìá 2ï

Íá õðïëïãßóåôå ôïõò Üëëïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò ôçò ïîåßáò ãùíßáò ù, áí 
4

συνω
5

 .
(6 ÌïíÜäåò)

ÈÝìá 3ï

Íá áðïäåßîåôå üôé 
ημα 1 συνα

1 συνα ημα





(6 ÌïíÜäåò)

ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ

4




