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Åñþôçóç 1

Ðþò ïñßæïíôáé ïé ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ìéáò ïîåßáò
ãùíßáò óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï;

ÁðÜíôçóç

• Ôï çìßôïíï ôçò ïîåßáò ãùíßáò
Â óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ïñß-
æåôáé ùò ôï ðçëßêï ôçò áðÝíáíôé
êÜèåôçò ðëåõñÜò, ðñïò ôçí õ-
ðïôåßíïõóá, äçëáäÞ

απέναντι κάθετηβ
ημB

α υποτείνουσα
   
 

• Ôï óõíçìßôïíï ôçò ïîåßáò ãùíßáò Â óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï
ïñßæåôáé ùò ôï ðçëßêï ôçò ðñïóêåßìåíçò êÜèåôçò ðëåõñÜò,
ðñïò ôçí õðïôåßíïõóá, äçëáäÞ

προσκείμενη κάθετηγ
συνΒ

α υποτείνουσα
   
 

• Ç åöáðôïìÝíç ôçò ïîåßáò Â ãùíßáò óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï
ïñßæåôáé ùò ôï ðçëßêï ôçò áðÝíáíôé êÜèåôçò ðëåõñÜò ðñïò
ôçí ðñïóêåßìåíç äçëáäÞ

απέναντι κάθετηβ
εφΒ

α προσκείμενη κάθετη

 
  

 

Ïìïßùò ïñßæïíôáé ïé ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ôçò ãùíßáò Ã.

• 
γ

ημΓ
α

 , • 
β

συνΓ
α

 , • 
γ

εφΓ
β



Åñþôçóç 2

Ðùò ïñßæïíôáé ïé ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ìéáò ãùíßáò

ìå ôç âïÞèåéá åíüò ïñèïêáíïíéêïý óõóôÞìáôïò áîüíùí;

ÁðÜíôçóç

¸óôù Ýíá ïñèïêáíïíéêü óýóôçìá áîüíùí xOy, Ýíá óçìåßï

Ì(x, y) êáé ù ç ãùíßá ðïõ ó÷çìáôßæåôáé áðü ôçí çìéåõèåßá

Ïx, üôáí áõôÞ ðåñéóôñáöåß ãýñù áðü ôï Ï áíôßèåôá ìå ôïõò

äåßêôåò ôïõ ñïëïãéïý Þ üðùò ëÝìå êáôÜ ôç èåôéêÞ öïñÜ,

ìÝ÷ñé íá óõìðÝóåé ìå ôçí çìéåõèåßá ÏÌ. Ç ãùíßá ù ðáßñíåé

ôéìÝò áðü 0ï åþò 360ï.

¸óôù üôé ΟΜ ρ . Ôüôå ïé ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ôçò ãù-

íßáò ù ïñßæïíôáé ùò åîÞò:

τεταγμένη του Μy
ημω

ρ ΟΜ
   
 

τετμημένη του Μx
συνω

ρ ΟΜ
   
 

üôáí  οω 90  êáé  οω 270  ïñßæåôáé ç åöáðôïìÝíç ùò åîÞò:

τεταγμένη του Μy
εφω

x τετμημένη του Μ

 
  

 

   

   

2.1   Ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ïîåßáò - áìâëåßáò ãùíßáò
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Åñþôçóç 3

Áðü ôé åîáñôÜôáé ôï ðñüóçìï ôùí ôñéãùíïìåôñéêþí
áñéèìþí ìéáò ãùíßáò ω ΧΟΜ ;
Íá âñåßôå ôï ðñüóçìï ôùí ôñéãùíïìåôñéêþí áñéèìþí:
çì280ï, óõí35ï, åö87ï êáé óõí300ï.

ÁðÜíôçóç

Ôï ðñüóçìï ôùí ôñéãùíïìåôñéêþí áñéèìþí ôçò ãùíßáò ãù-
íßáò ù = ΧOΜåîáñôÜôáé áðü ôï ôåôáñôçìüñéï óôï ïðïßï âñß-
óêåôáé ôï óçìåßï Ì.  ¸ôóé:
• óôï 1ï ôåôáñôçìüñéï åßíáé

x 0  êáé y<0 Üñá

y
ημω 0

ρ
  ,

x
συνω 0

ρ
 

êáé 
y

εφω 0
x

 

• óôï 2ï ôåôáñôçìüñéï åßíáé
x < 0 êáé y > 0 Üñá

y
ημω 0

ρ
  ,

x
συνω 0

ρ
  êáé

y
εφω 0

x
 

• óôï 3ï ôåôáñôçìüñéï åßíáé
x < 0 êáé y < 0 Üñá

y
ημω 0

ρ
  ,

x
συνω 0

ρ
  êáé

y
εφω 0

x
 

• óôï 4ï ôåôáñôçìüñéï åßíáé
x > 0 êáé y < 0 Üñá

y
ημω 0

ρ
  ,

x
συνω 0

ρ
  êáé

y
εφω 0

x
 

ÓõíïðôéêÜ ôï ðñüóçìï ôùí ôñéãùíïìåôñéêþí áñéèìþí öáß-
íåôáé óôïí ðáñáêÜôù ðßíáêá:

Óýìöùíá ìå ôá ðñïçãïýìåíá åßíáé:
ο ο ο οημ280 0, συν35 0, εφ87 0,συν300 0   

Åñþôçóç 4

Ðïéïé åßíáé ïé ôñéãùíïìåôñéêïß  áñéèìïß ôùí  0ï, 90ï,
180ï, 270ï.

ÁðÜíôçóç

• Áí  oω 0  Ý÷ïõìå:

ο y 0
ημ0 0

ρ ρ
   ,

ο x x
συν0 1

ρ x
    

ο y 0
εφ0 0

x x
  

• Áí  oω 90  Ý÷ïõìå:

ο y y
ημ90 1

ρ y
   ,

ο x 0
συν90 0

ρ y
  

Ç ο y
εφ90

x
 , äåí ïñßæåôáé áöïý x = 0.

 ôåôáñôçìü-
 ñéï

Ôñéã. Áñéè. 1ï 2ï 3ï 4ï

çìx

óõíx

åöx

+

+

+

+

+

+-

-

-

-

-

-
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• Áí  oω 180  Ý÷ïõìå:

ο y 0
ημ180 0

ρ ρ
   ,

ο x x
συν180 1

ρ x


   

ο y 0
εφ180 0

x x
  



• Áí  oω 270  Ý÷ïõìå:

ο y y
ημ270 1

ρ y


    ,

ο x 0
συν270 0

ρ y
  

Ç ο y
εφ270

x
  äåí ïñßæåôáé áöïý x = 0.

Åñþôçóç 5

Ôé ôéìÝò ìðïñåß íá ðÜñåé ôï çìßôïíï êáé ôï óõíçìßôïíï

ìéáò ãùíßáò ù; Éó÷ýåé ç éóüôçôá: çìù = 2,3;

ÁðÜíôçóç

ÅðåéäÞ ρ ΟΜ x   êáé ρ y , ãéá ïðïéáäÞðïôå ãùíßá ù éó÷ýïõí:

1 ημω 1 και    1 συνω 1  
Ôï çìù äåí ìðïñåß íá éóïýôáé ìå 2,3 ãéáôß 2,3 > 1.

Íá âñåèïýí ïé ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ôùí
ïîåéþí ãùíéþí ôùí ðáñáêÜôù ôñéãþíùí:
á.  

â.  

1

ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ

Ëýóç

á. Áðü ôïí ïñéóìü êÜèå ôñéãùíïìåôñéêïý áñéèìïý Ý÷ïõìå:

   
απέναντι κάθετη ΑΒ 4cm

ημΓ 0,8
υποτείνουσα ΒΓ 5cm

   
προσκείμενη κάθετη ΑΓ 3cm

συνΓ 0,6
υποτείνουσα ΒΓ 5cm

   
απέναντι κάθετη ΑΒ 4cm

εφΓ 1,33
προσκείμενη κάθετη ΑΓ 3cm

Ïìïßùò:   
ΑΓ 3cm

ημΒ 0,6
ΒΓ 5cm

,

  
ΑΒ 4cm

συνΒ 0,8
ΒΓ 5cm

,

  
ΑΓ 3cm

εφΒ 0,75
ΑΒ 4cm
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Íá õðïëïãéóôïýí ïé ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß
ôçò ãùíßáò ôùí 130ï.

Ëýóç

Ó÷åäéÜæïõìå Ýíá óýóôçìá áîüíùí êáé ìéá ãùíßá 130ï. Óôçí
ôåëéêÞ ðëåõñÜ ôçò ðáßñíïõìå ôõ÷áßï óçìåßï Ê êáé âñßóêïõìå
ôéò óõíôåôáãìÝíåò ôïõ  K 3,21, 3,83  êáé OK = 5, ôüôå:

ο y 3,83
ημ130 0,766

OΚ 5
  

ο x 3,215
συν130 0,643

OΚ 5


   

ο y 3,83
εφ130 1,19

x 3,21
 




Íá âñåßôå ôç ìÝãéóôç êáé ôçí åëÜ÷éóôç ô éìÞ
ôùí ðáñáóôÜóåùí:

Α 3ημx 1  B 4συνx 3 

2

â. ¼ìïéá ãéá ôï ôñßãùíï óôçí ðåñßðôùóç â. Ý÷ïõìå:

  
ΔΖ 9cm

ημΕ 0,6
ΕΖ 15cm

  
ΔΕ 12cm

συνΕ 0,8
ΕΖ 15cm

  
ΔΕ 9cm

εφΕ 0,75
ΔΖ 12cm

  
ΔΕ 12cm

ημΖ 0,8
ΕΖ 15cm

  
ΔΖ 9cm

συνΖ 0,6
ΕΖ 15cm

  ΔΕ 12cm
εφΖ 1,33

ΔΖ 9cm

Ëýóç

Ãíùñßæïõìå üôé 1 ημx 1  

ÐïëëáðëáóéÜæïõìå ìå 3:     3 1 3ημx 3 1

  3 3ημx 3

ÐñïóèÝôïõìå ôï -1      3 1 3ημx 1 3 1

ÊÜíïõìå ðñÜîåéò    4 3ημx 1 2

¢ñá ç ðáñÜóôáóç Á Ý÷åé åëÜ÷éóôç ôéìÞ ôï 4  êáé ìÝãéóôç ôï +2.

Ãíùñßæïõìå üôé 1 συνx 1  

 4 1 4συνx 4 1   

Áöáéñïýìå ôï 3  4 3 4συνx 3 4 3      

7 4συνx 3 1   
¢ñá ç ðáñÜóôáóç Â Ý÷åé åëÜ÷éóôç ôéìÞ ôï  - 7  êáé ìÝãéóôç ôï 1.

Óå ïñèïêáíïíéêü óýóôçìá áîüíùí Ï÷y ðáßñ-

íïõìå ôï óçìåßï  Μ 3,4 .
Íá õðïëïãéóôïýí ïé ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß

ôçò ãùíßáò ω χΟΜ .

Ëýóç

Ãéá ôçí áðüóôáóç ÏÌ = ñ Ý÷ïõìå:

 22 2 2ρ χ y 3 4 25 5      

¢ñá: 
y 4

ημω
ρ 5

  , 
χ 3

συνω
ρ 5

 

êáé    

4y 4

εφω
x 3 3

4

3
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8

7

6

Óå ïñèïêáíïíéêü óýóôçìá áîüíùí Ï÷y öÝ-

ñïõìå çìéåõèåßá Ïz, þóôå xOz 120  . ÐÜíù
óôçí Ïz ðáßñíïõìå ôï óçìåßï Ì ìå ôåôìçìÝ-
íç -1. Íá õðïëïãéóôïýí ïé ôñéãùíïìåôñéêïß

áñéèìïß ôçò ãùíßáò xOM 120  .

Ëýóç
ÖÝñíïõìå MB x x  êáé MΓ y y .

ÅðåéäÞ xOM 120   êáé xOy 90 

èá åßíáé ΓOM 30  , ïðüôå áðü ôï
ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÏÌÃ:

ΜΓ
εφ30

ΟΓ
   Þ ΟΓ 3  êáé

   22ρ 1 3 1 3 2     

¢ñá 
y 3 3

ημ120
ρ 2 2

    ,
χ 1

συν120
ρ 2

     êáé

3
y 2εφ120 3

1x
2

    


.

Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéè-

ìïýò ôçò ãùíßáò ω xOM , üôáí:
á) M(3, 4) â) M(5, -12)     ã) M(0, 4)

Ëýóç

á) 
2 2

4 4
ημω

53 4
 


 ,

2 2

3 3
συνω

53 4
 


 , 

4
εφω

3


â)  
12

ημω
13


  , 
5

συνω
13

  , 
12

εφω
5

 

5

ã) 
2

4
ημω 1

4
  , 

0
συνω 0

4
  , ç åöù äåí ïñßæåôáé.

Ìéá åõèåßá å Ý÷åé åîßóùóç y = -4x.

á) Íá ó÷åäéÜóåôå ôçí åõèåßá å êáé íá ðñïóäéï-

ñßóåôå ôçí ôåôáãìÝíç åíüò óçìåßïõ ôçò Ì

ðïõ Ý÷åé ôåôìçìÝíç -2.
â) Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò á-

ñéèìïýò ôçò ãùíßáò ω xOM .

Ëýóç

á) Ãéá ÷ = -2, åßíáé y = -4( -2)  = 8.
¢ñá Ì(-2, 8).

â) 
 2 2

8 8
ημω

682 8

8 68 2 68
68 17

 
 

 

2 68
2 6817συνω , εφω

2 1768
68


   



Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá
ôï ôñßãùíï ÏÂÌ åß-
íáé éóüðëåõñï.
Íá õðïëïãßóåôå:
á)  ôéò óõíôåôáãìÝíåò

ôïõ Ì.
â) ôïõò ôñéãùíïìåôñé-

êïýò áñ éèìïýòm

ôçò ãùíßáò 120 .
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Ëýóç

á) Áí M(x, y) ôüôå:

 0 2
x 1

2
 

    êáé 
y

εφ60 3 ή y 3
1

    .

Ôüôå:  M 1, 3 .

â) 
 22

y 3 3
ημ120

OM 2
1 3

   


χ 1
συν120

OM 2


   , 
y 3

εφ120 3
χ 1

    


1 5
συνω

55

 
  , 

2
εφω 2

1
  


Óôï äéðëáíü ó÷Þìá åßíáé 
4

εφω
3

  . Áí ç ôå-

ôìçìÝíç ôïõ óçìåßïõ Ì åßíáé -1, ôüôå íá õ-

ðïëïãßóåôå:

á)  ôçí  ôåôáãìÝíç

ôïõ óçìåßïõ Ì.

â)  ôï çìù êáé ôï
óõíù.

Ëýóç

á) ¸óôù  M x,y , ôüôå: 
y 4 y 4

εφω ή ή y
x 3 1 3

   


â) 

 
2 2 2

2

4 4 4
y 43 3 3ημω

5 525x y 4
1 393

    
     

 

1 3
συνω

5 5
3


   

9

Ãéá ôï óçìåßï  M 7, 32  åßíáé  ρ ΟΜ 9 . Áí ω χΟΜ  íá óõìðëçñþóåôå ôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò:

ημω .......... συνω .......... εφω ..........

Áí ãéá ôç ãùíßá ù éó÷ýåé:    180 ω χΟΜ 270 , ôüôå íá óõìðëçñþóåôå ôá ðáñáêÜôù êåíÜ ìå ôï óýìâïëï  > Þ <.

ημω...0 συν...0 εφω...0

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

1

2
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3 Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò åðüìåíåò ðñïôÜóåéò ìå (Ó), áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë), áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò:

á. Ãéá êÜèå ãùíßá ù éó÷ýåé 1 ημω 1   .

â. Áí ç ãùíßá ù åßíáé ïîåßá, ôüôå εφω 0 .

ã. Áí ãéá ôç ãùíßá ù éó÷ýåé ημω 0 , ôüôå ç ù åßíáé ïîåßá.

ä. Ôï çìßôïíï ïðïéáóäÞðïôå ãùíßáò ôñéãþíïõ åßíáé áñíçôéêüò áñéèìüò.

Íá óõìðëçñþóåôå ôïí ðáñáêÜôù ðßíáêá áíôéóôïé÷ßæïíôáò óå êÜèå ôñéãùíïìåôñéêü áñéèìü ôçò óôÞëçò Á ôïí ßóï ôïõ
áñéèìü áðü ôç óôÞëç Â.

4

Íá õðïëïãéóôïýí ïé ãùíßåò ù êáé ö óå êÜèå ìßá ðåñßðôùóç:

á. â. 

1

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ
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2

3

Íá õðïëïãßóåôå ôá x êáé y óå êÜèå ìßá ðåñßðôùóç:

á. â. 

Íá õðïëïãßóåôå ôï ýøïò óôï ïðïßï âñßóêåôáé ç ïëõìðéáêÞ öëüãá.

Íá õðïëïãßóåôå ôï ãéíüìåíï: ο ο ο οσυν180 συν360 ημ90 ημ270   .

Íá âñåßôå ôç ìÝãéóôç êáé ôçí åëÜ÷éóôç ôéìÞ ôùí ðáñáóôÜóåùí: á. Α 2ημx 1  â. B 2συνx 1 

Íá õðïëïãßóåôå ôï ðñüóçìï ôùí ðáñáêÜôù ôñéãùíïìåôñéêþí áñéèìþí:
á. çì120ï, óõí120ï, åö120ï â. çì70ï, óõí70ï, åö70ï

Áí o o90 x 180   êáé 3ημx 0,9  íá õðïëïãßóåôå ôç ãùíßá x.

Áí o ο0 x 270   êáé συνx 0,8 0,3   íá õðïëïãßóåôå ôç ãùíßá x.

5

6

7

8

4



2.1 Ôñéãùíïìåôñéêïß áñéèìïß ïîåßáò - áìâëåßáò ãùíßáò 231

9

10

11

Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò ôçò ãùíßáò ω xOM , üôáí:

á.  M 4,3 â.  M 5, 12 ã.  M 0,2 .

Ìéá åõèåßá å Ý÷åé åîßóùóç y 2x .
á. Íá ó÷åäéÜóåôå ôçí åõèåßá å êáé íá ðñïóäéïñßóåôå ôçí ôåôáãìÝíç åíüò óçìåßïõ ôçò Ì ðïõ Ý÷åé ôåôìçìÝíç -1.

â. Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ôñéãùíïìåôñéêïýò áñéèìïýò ôçò ãùíßáò ω xOM .

Óôï äéðëáíü ó÷Þìá åßíáé  εφω 4 . Áí ç ôåôìçìÝíç ôïõ óçìåßïõ Ì åßíáé -1,
ôüôå íá õðïëïãßóåôå:
á. ôçí ôåôáãìÝíç ôïõ óçìåßïõ Ì.
â. ôï çìù êáé ôï óõíù.




