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Íá ó÷åäéáóôåß ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõ-

íÜñôçóçò  2y x 4  êáé íá âñåèïýí ôá êïéíÜ

óçìåßá ìå ôïí Üîïíá x x .

Ëýóç
Ç óõíÜñôçóç 2y x 4   åßíáé ôçò ìïñöÞò   2y αχ βχ γ

ìå á = 1, â = 0 êáé ã = -4, ïðüôå Ý÷ïõìå    


β 0
0

2α 2 1

êáé  
    

    


20 4 1 4Δ
4

4α 4 1
.

¢ñá ç ãñáöéêÞ ôçò ðáñÜóôáóç åßíáé ðáñáâïëÞ ìå êïñõöÞ

ôï óçìåßï  Κ 0, 4  êáé Üîïíá óõììåôñßáò ôçí åõèåßá χ 0 ,
äçëáäÞ ôïí Üîïíá y y .
Ãéá ôïí áêñéâÝóôåñï ó÷åäéáóìü ôçò ðáñáâïëÞò ðñïóäéïñß-
æïõìå ìåñéêÜ áêüìç óçìåßá ôçò.

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

1

Åñþôçóç 1

Ôé ãíùñßæåôå ãéá ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôç-
óçò y = á÷2 + â÷ + ã;

ÁðÜíôçóç

Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò 2y αχ βχ γ    ìå

α 0  åßíáé ðáñáâïëÞ ìå:

• ÊïñõöÞ ôï óçìåßï 
β Δ

Κ ,
2α 4α

   
 

, üðïõ 2Δ β 4αγ   êáé

4.2    Ç óõíÜñôçóç y = á÷2 + â÷ + ã

• ¢îïíá óõììåôñßáò ôçí êáôáêüñõöç åõèåßá ðïõ äéÝñ÷åôáé

áðü ôçí êïñõöÞ Ê êáé Ý÷åé åîßóùóç 
β

χ
2α

  .

ÃåíéêÜ
• Áí á > 0, ç óõíÜñôçóç 2y αχ βχ γ    ðáßñíåé åëÜ÷éóôç

ôéìÞ Δ
y

4α
  , üôáí 

β
χ

2α
 

• Áí á < 0, ç óõíÜñôçóç 2y αχ βχ γ    ðáßñíåé ìÝãéóôç

ôéìÞ Δ
y

4α
  , üôáí 

β
χ

2α
 

Ãéá íá âñïýìå ôá êïéíÜ óçìåßá ôçò ðáñáâïëÞò 2y x 4   ìå

ôïí Üîïíá x x  èÝôïõìå y 0  (ôá óçìåßá ôïõ Üîïíá x x  Ý÷ï-

õí ôåôáãìÝíç 0) êáé Ý÷ïõìå 2x 4 0    Þ 2χ 4 , ïðüôå ÷ =
2 Þ ÷ = -2. ¢ñá, ôá êïéíÜ óçìåßá ôçò ðáñáâïëÞò êáé ôïõ
Üîïíá x x  åßíáé ôá  Α 2,0  êáé  Β 2,0 .
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ÐáñáôÞñçóç:
Ç ðáñáâïëÞ 2y χ 4  , ðïõ Ý÷åé êïñõöÞ ôï óçìåßï  K 0, 4 ,
ìðïñåß íá ðñïêýøåé êáé ìå êáôáêüñõöç ìåôáôüðéóç ôçò ðáñáâï-

ëÞò  2y x  ðñïò ôá êÜôù êáôÜ 4 ìïíÜäåò (äåí õðÜñ÷åé ïñéæüíôéá
ìåôáôüðéóç, ãéáôß ç ôåôìçìÝíç ôçò êïñõöÞò åßíáé 0).
Ïìïßùò, ç ðáñáâïëÞ 2y x 4  , ðïõ Ý÷åé êïñõöÞ ôï óçìåßï
Ê(0, 4) ìðïñåß íá ðñïêýøåé êáé ìå êáôáêüñõöç ìåôáôüðéóç ôçò
ðáñáâïëÞò  2y x  ðñïò ôá ðÜíù êáôÜ 4 ìïíÜäåò (äåí õðÜñ÷åé
ïñéæüíôéá ìåôáôüðéóç, ãéáôß ç ôåôìçìÝíç ôçò êïñõöÞò åßíáé 0).

Íá ó÷åäéáóôåß ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñ-

ôçóçò    2
y x 4  êáé íá âñåèåß ôï êïéíü ôçò

óçìåßï ìå ôïí Üîïíá y y .

Ëýóç

Ç óõíÜñôçóç  2y x 4   ãñÜöåôáé 2y x 8x 16    êáé åßíáé

ôçò ìïñöÞò   2y αχ βx γ  ìå á = 1, â = -8 êáé ã = 16, ïðüôå

Ý÷ïõìå: 
β 8

4
2α 2 1


   


 êáé 

     
  



2
8 4 1 16Δ

0
4α 4 1

2

¢ñá, ç ãñáöéêÞ ôçò ðáñÜóôáóç åßíáé ðáñáâïëÞ ìå êïñõöÞ
ôï óçìåßï Ê(4,0) êáé Üîïíá óõììåôñßáò ôçí åõèåßá ÷ = 4. Ãéá
ôïí áêñéâÝóôåñï ó÷åäéáóìü ôçò ðáñáâïëÞò ðñïóäéïñßæïõìå
ìåñéêÜ áêüìá óçìåßá ôçò.

Ãéá íá âñïýìå ôï êïéíü óçìåßï ôçò ðáñáâïëÞò  2y x 4   ìå
ôïí Üîïíá y y , èÝôïõìå ÷ = 0 (ôá óçìåßá ôïõ Üîïíá y y  Ý÷ïõí

ôåôìçìÝíç 0), ïðüôå Ý÷ïõìå  2y 0 4 16   . ¢ñá, ôï êïéíü

óçìåßï ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîïíá y y  åßíáé  A 0,16 .

ÐáñáôÞñçóç:

Ç ðáñáâïëÞ  2y x 4  , ðïõ Ý÷åé êïñõöÞ ôï óçìåßï

 K 4,0 , ìðïñåß íá ðñïêýøåé êáé ìå ïñéæüíôéá ìåôáôüðéóç

ôçò ðáñáâïëÞò  2y x  ðñïò ôá äåîéÜ êáôÜ 4 ìïíÜäåò (äåí

õðÜñ÷åé êáôáêüñõöç ìåôáôüðéóç, ãéáôß ç ôåôáãìÝíç ôçò êï-
ñõöÞò åßíáé 0).
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Íá ó÷åäéáóôåß ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõ-

íÜñôçóçò  2y x 2x  êáé íá ðñïóäéïñéóôïýí

ïé ôéìÝò ôïõ ÷ ãéá ôéò ïðïßåò åßíáé y 0 .

Ëýóç

Ç óõíÜñôçóç  2y x 2x  åßíáé ôçò ìïñöÞò  2y x 2x  ìå á

= 1, â = -2 êáé ã = 0, ïðüôå Ý÷ïõìå 
β 2

1
2α 2 1


   


 êáé

 22 4 1 0Δ
1

4α 4 1

   
    


.

¢ñá, ç ãñáöéêÞ ôçò ðáñÜóôáóç åßíáé ðáñáâïëÞ ìå êïñõöÞ ôï
óçìåßï Ê(1, -1) êáé Üîïíá óõììåôñßáò ôçí åõèåßá ÷ = 1.
Ãéá ôïí áêñéâÝóôåñï ó÷åäéáóìü ôçò ðáñáâïëÞò ðñïóäéïñß-
æïõìå ìåñéêÜ áêüìç óçìåßá ôçò.

Ó÷åäéÜæïõìå ôçí ðáñáâïëÞ êáé ðáñáôçñïýìå üôé ôá óçìåßá ôçò ðïõ
Ý÷ïõí ôåôáãìÝíç y áñíçôéêÞ åßíáé åêåßíá ðïõ Ý÷ïõí ôåôìçìÝíç x

3

ìåôáîý ôùí áñéèìþí 0 êáé 2. ¢ñá, åßíáé y < 0, üôáí 0 < ÷ < 2.

Äßíåôáé ç óõíÜñôçóç   2y x 4x λ .

á. Ãéá ðïéá ôéìÞ ôïõ ðñáãìáôéêïý áñéèìïý ë
ôï óçìåßï Á(1,10) áíÞêåé óôç ãñáöéêÞ ðá-
ñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò;

â. Áí ë = -5, íá ó÷åäéÜóåôå ôç ãñáöéêÞ ðáñÜ-

óôáóç ôçò óõíÜñôçóçò ãéá 4 χ 1    êáé íá
âñåßôå ôá êïéíÜ ôçò óçìåßá ìå ôïõò Üîïíåò.

Ëýóç

á. Áöïý äéÝñ÷åôáé  áðü ôï óçìåßï Á(1,10), ðñÝðåé ïé óõíôåôáãìÝíåò

ôïõ óçìåßïõ Á, íá åðáëçèåýïõí ôçí åîßóùóç   2y χ 4x λ .

¢ñá, ãéá ÷ = 1 êáé y = 10, Ý÷ïõìå      210 1 4 1 λ ή λ 5 .

â. Ãéá ë =-5 ç  óõíÜñôçóç 2y x 4x 5    åßíáé ôçò ìïñöÞò

  2y αχ βx γ  ìå á =1, â = 4 êáé ã = -5, ïðüôå Ý÷ïõìå:


    


β 4

2
2α 2 1

 êáé 
 24 4 1 5Δ

9
4α 4 1

   
    


¢ñá, ç ãñáöéêÞ ôçò ðáñÜóôáóç åßíáé ðáñáâïëÞ ìå êïñõöÞ ôï

óçìåßï  Κ 2, 9   êáé Üîïíá óõììåôñßáò ôçí åõèåßá ÷ = -2.

4
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Ãéá íá âñïýìå ôï êïéíü óçìåßï ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîïíá

y’y, èÝôïõìå ÷ = 0 , ïðüôå Ý÷ïõìå y = -5. ¢ñá ôï êïéíü óçìåßï

ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîïíá y’y åßíáé ôï óçìåßï  A 0, 5 .

Ãéá íá âñïýìå ôá êïéíÜ óçìåßá ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîï-

íá ÷’÷, èÝôïõìå y = 0 , ïðüôå Ý÷ïõìå:
2x 4x 5 0    Þ (÷ = 1 êáé  ÷ = -5)

¢ñá  ôá êïéíÜ óçìåßá ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîïíá ÷’÷

åßíáé ôá Á(1,10) êáé Â(-5,0).

Ãéá ôïí áêñéâÝóôåñï ó÷åäéáóìü ôçò ðáñáâïëÞò ðñïóäéï-
ñßæïõìå ìåñéêÜ áêüìç óçìåßá ôçò.

 

Íá ó÷åäéÜóåôå ôçí ðáñáâïëÞ   2y x 5x 4 .
Áí Á,Â,Ã åßíáé ôá êïéíÜ ôçò óçìåßá ìå ôïõò
Üîïíåò, íá õðïëïãßóåôå ôï åìâáäüí  ôïõ ôñé-
ãþíïõ ÁÂÃ.

Ëýóç

Ç  óõíÜñôçóç 2y x 5x 4    å ßíáé ôçò ìïñöÞò

  2y αχ βx γ  ìå á =1, â = -5 êáé ã = 4, ïðüôå Ý÷ïõìå:

 
   


β 5 5
2α 2 1 2

 êáé      
   



25 4 1 4Δ 9
4α 4 1 4

.

¢ñá, ç ãñáöéêÞ ôçò ðáñÜóôáóç åßíáé ðáñáâïëÞ ìå êïñõöÞ ôï

óçìåßï 
  

 
 

5 9
Κ ,

2 4
 êáé Üîïíá óõììåôñßáò ôçí åõèåßá 

5
χ

2
 .

Ãéá íá âñïýìå ôï êïéíü óçìåßï ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîïíá

y’y, èÝôïõìå ÷ = 0 , ïðüôå Ý÷ïõìå, y = 4. ¢ñá ôï êïéíü óçìåß-

ï ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîïíá y’y åßíáé ôï óçìåßï  A 0,4 .

Ãéá íá âñïýìå ôá êïéíÜ óçìåßá ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîïíá ÷’÷,

èÝôïõìå y = 0 , ïðüôå Ý÷ïõìå: 2x 5x 4 0    Þ (÷ = 1 êáé  ÷ = 4)

¢ñá  ôá êïéíÜ óçìåßá ôçò ðáñáâïëÞò ìå ôïí Üîïíá ÷’÷ åßíáé

ôá Â(1,0) êáé Ã(4,0).

Ãéá ôïí áêñéâÝóôåñï ó÷åäéáóìü ôçò ðáñáâïëÞò ðñïóäéïñß-
æïõìå ìåñéêÜ áêüìç óçìåßá ôçò.

Ôï ôñßãùíï ÁÂÃ Ý÷åé åìâáäüí

       1 1
ΑΒΓ ΒΓ ΟΑ 4 1 4 6τ.μ.

2 2
    

5
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Íá âñåßôå ôïõò áñéèìïýò â êáé ã, þóôå ç óõ-
íÜñôçóç 2y x βχ γ    ã éá ÷  = 2 íá ðáßñíåé
åëÜ÷éóôç ôéìÞ ôçí y = -5.

Ëýóç

ÐñÝðåé íá éó÷ýïõí:
β β

2
2α 2 1

   


 êáé

2Δ β 4 1 γ
5

4α 4 1
  

    


.

¢ñá â = -4 êáé ã = -1 êáé óõíåðþò 2y x 4x 1   .

Íá áðïäåßîåôå üôé ç åîßóùóç 2 44y 25x  ðáñé-
óôÜíåé äýï ðáñáâïëÝò óõììåôñéêÝò ùò ðñïò
ôïí Üîïíá x x , ôéò ïðïßåò êáé íá ôéò ó÷åäéÜóåôå
óôï ßäéï óýóôçìá áîüíùí.

Ëýóç

ÅðåéäÞ 2 425
y x

4
  åßíáé:

2 25 5
y x ή y x

2 2
   , Üñá ç åîßóù-

óç ðáñéóôÜíåé äýï ðáñáâïëÝò óõì-
ìåôñéêÝò ùò ðñïò ôïí Üîïíá x'x .

Íá âñåßôå ôçí åîßóùóç ôçò ðáñáâïëÞò, ðïõ
Ý÷åé êïñõöÞ ôï óçìåßï Ê(1,4) êáé ôÝìíåé ôïí
Üîïíá y y  óôï óçìåßï Á(0,1).

Ëýóç
¸óôù 2y αχ βx γ   , ìå α 0  ç åîßóùóç ôçò ðáñáâï-

ëÞò, ôüôå:


  
β Δ

1, 4
2α 4α

Åðßóçò ôï Á(0,1) éêáíïðïéåß ôçí 2y αx βx γ   , äçë:
21 α 0 β 0 γ ή γ 1      . Óõíåðþò:

β
1,

2α



2β 4αγ

4
4α


   Þ

β 2α  ,
 22α 4α

4
4α

 
   Þ

â = -2á,
24α 4α

4
4α


   Þ

â = -2á, 2α α 4α 0    Þ

â = -2á, 2α 3α 0   Þ

â = -2á,  α α 3 0   Þ

â = -2á, á = 0 Þ á = -3
Ãéá á = 0: â = 0 (áðïññßðôåôáé áöïý á = 0)
Ãéá á = -3: â = 6
ÔåëéêÜ ç åîßóùóç ôçò ðáñáâïëÞò åßíáé: 2y 3x 6x 1   

6

7

8

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

1 Óôï äéðëáíü ó÷Þìá äßíåôáé ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò    2y x 2x 3 . Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ óå

êáèåìéÜ áðü ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò.
á. Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç åßíáé ...................................... ìå êïñõöÞ ôï óçìåßï ...................................... êáé

Üîïíá óõììåôñßáò ôçí åõèåßá .......................................

â. Ç óõíÜñôçóç áõôÞ ðáßñíåé ...................................... ôéìÞ y .................. , üôáí x ..................
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Íá åðéëÝîåôå ôç óùóôÞ áðÜíôçóç. Ç ðáñáâïëÞ 2y 3x 4   Ý÷åé:

i) KïñõöÞ ôï óçìåßï

á.  2,4 â.  0, 12 ã.  0,4 ä.  4,0

ii) ¢îïíáò óõììåôñßáò ôçí åõèåßá ìå åîßóùóç

á. x 4 â. y 4 ã. x 0 ä. y 0

Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ìå (Ó), áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë), áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò:

á. Ç óõíÜñôçóç 2y 4x 7x 4     ðáßñíåé åëÜ÷éóôç ôéìÞ.

â. Ç ðáñáâïëÞ 2y x 3x 2    ôÝìíåé ôïí Üîïíá y y  óôï óçìåßï  A 0,2 .

ã. Ï Üîïíáò y y  åßíáé Üîïíáò óõììåôñßáò ôçò ðáñáâïëÞò 2y 7x 10  .

ä. Ç êïñõöÞ ôçò ðáñáâïëÞò  2y x 2   åßíáé óçìåßï ôïõ Üîïíá χ χ .

å. Ç êïñõöÞ ôçò ðáñáâïëÞò 2y x 4   åßíáé óçìåßï ôïõ Üîïíá y y .

Íá óõìðëçñþóåôå ôïí ðáñáêÜôù ðßíáêá áíôéóôïé÷ßæïíôáò óå êÜèå ðáñáâïëÞ ôçò åîßóùóÞ ôçò.

1.  2y x 1  2. 2y x 1  3. 2y x 1  4.  2y x 1 

2

3

4

ã. Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôÝìíåé ôïí Üîïíá x x  óôá óçìåßá ........................,

........................ êáé ôïí Üîïíá y y  óôï óçìåßï .........................
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ÏñéóìÝíåò ôéìÝò ôçò óõíÜñôçóçò   2y αχ βχ γ  ìå α 0  öáßíïíôáé óôïí ðßíáêá.

Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ óå êáèåìéÜ áðü ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò:
á. Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò åßíáé ðáñáâïëÞ ìå Üîïíá óõììåôñßáò ôçí åõèåßá ............................

 êáé êïñõöÞ ôï óçìåßï ............................

â. Ç óõíÜñôçóç áõôÞ ðáßñíåé ìÝãéóôç ôéìÞ y .................. , üôáí x ..................

ã. Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò ôÝìíåé ôïí Üîïíá x x  óôá óçìåßá ..............................,

.............................. êáé ôïí Üîïíá y y  óôï óçìåßï ...............................

Í’ áíôéóôïé÷ßóåôå ôéò ðáñáâïëÝò:

1. 2y x 4x 1   2. 2y 2x 9  3. 2y x 7x  4. 2y 2x 
ìå ôá óçìåßá Á, Â, Ã, Ä ðïõ åßíáé ïé êïñõöÝò ôïõò êáé íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ.

7
A ,

2
 
 
 

,  B 0, 9 ,  Γ 2, ,  Δ 0, 0 .

5

6
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1 Íá ó÷åäéÜóåôå ôç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò ðáñáâïëÞò 2y x x 1   .

Óå ïéêüðåäï ðïõ Ý÷åé ó÷Þìá éóïóêåëïýò ïñèïãùíßïõ ôñéãþíïõ ìå êÜèåôç ðëåõñÜ 20m, èá ÷ôßóïõìå óðßôé ó÷Þìá-

ôïò ïñèïãùíßïõ ÁÄÅÆ.

á. Áí AZ x  íá åêöñÜóåôå ôï åìâáäüí Å óáí óõíÜñôçóç ôïõ x.

â. Íá âñåßôå ãéá ðïéá ôéìÞ ôïõ x ôï åìâáäüí ÁÄÅÆ ãßíåôáé ìÝãéóôï.

Íá âñåßôå ôïí ôýðï ôçò óõíÜñôçóçò f ãéá ôçí ïðïßá ç ãñáöéêÞ ôçò ðáñÜóôáóç åßíáé ç ðáñá-
âïëÞ ôïõ äéðëáíïý ó÷Þìáôïò.

Äßíåôáé ç óõíÜñôçóç: f(x) = 3x2 - (ë - 1)x - ë2 + 1.
Íá âñåßôå ôï ë þóôå ôï åëÜ÷éóôï ôçò óõíÜñôçóçò f íá ãßíåôáé ìÝãéóôï.

Äßíåôáé ôï ôñéþíõìï 2f(x) 3x -4(2α β)x α-3β   .

Íá âñåßôå ôá á, â þóôå íá Ý÷åé ñßæá ôïí áñéèìü -2 êáé óõã÷ñüíùò íá ðáñïõóéÜæåé åëÜ÷éóôï óôï x = 3.

Äßíåôáé ç ðáñáâïëÞ  f(x) = x2 + (k + 2)x + k + 2
Íá âñåßôå ôï k óå êÜèå ìßá áðü ôéò ðáñáêÜôù ðåñéðôþóåéò:
á. áí åöÜðôåôáé óôïí x’x. â. áí ôÝìíåé ôïí x’x óå äýï óçìåßá.
ã. áí äåí ôÝìíåé ôïí x’x. ä. áí Ý÷åé Üîïíá óõììåôñßáò ôçí x = 3.
å. áí ðáñïõóéÜæåé åëÜ÷éóôï ãéá x = 5. óô. áí Ý÷åé åëÜ÷éóôï ôï -8.
æ. áí ôÝìíåé ôïí x’x óôï Á(3, 0).
ç. áí ôÝìíåé ôïí y’y óôï Â(0, 5).

Äßíåôáé ç åõèåßá y = x + 1 (1) êáé ôï óçìåßï Á(2, 1). Íá âñåßôå åêåßíï ôï óçìåßï Ì(x, y) ôçò åõèåßáò ðïõ ç

áðüóôáóç (ÁÌ) åßíáé ç åëÜ÷éóôç. Ðïéá åßíáé áõôÞ;

Íá âñåßôå óôéò ðáñáêÜôù ðáñáâïëÝò, ôçí êïñõöÞ, ôïí Üîïíá óõììåôñßáò, ôá óçìåßá óôá ïðïßá ïé ðáñáâïëÝò ôÝìíïõí ôïõò Üîïíåò,

ôï ìÝãéóôï Þ ôï åëÜ÷éóôï êÜèå óõíÜñôçóçò êáèþò êáé ôçí ôéìÞ ôïõ x ãéá ôçí ïðïßá óõìâáßíåé áõôü êáé íá ôéò ó÷åäéÜóåôå:

2

3

4

5

6

7

8

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ
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á.    2y x x 6        â.   2y x x 20        ã.   2y x 3x 28        ä.   2y x x 1

Íá ó÷åäéáóôåß ç ðáñáâïëÞ   2y x 7x 2κ ,  áí áõôÞ äéÝñ÷åôáé áðü ôï óçìåßï  Α 3, 6 .

Íá ðñïóäéïñéóôåß ï λ R , þóôå ç óõíÜñôçóç:         2f x λ 2 x λx 1, λ 2  íá ðáñïõóéÜæåé åëÜ÷éóôï ôï -2.

Íá âñåèåß ï λ R  þóôå ç åõèåßá  ψ λx 2 íá åßíáé åöáðôïìÝíç ôçò ðáñáâïëÞò   2ψ x x 1 óôï óçìåßï ìå ôåôìçìÝíç 1.

Íá áðïäåßîåôå üôé ïé ðáñáâïëÝò:    2
1c : ψ x  êáé      2

2c : ψ x 4x 5  äåí Ý÷ïõí êáíÝíá êïéíü óçìåßï.

Íá áðïäåßîåôå üôé ïé ðáñáâïëÝò     2
1c : ψ x x 2  êáé      2

2c : ψ x 2x 3  ôÝìíïíôáé óå äõï óçìåßá, ôá ïðïßá

ìáæß ìå ôéò êïñõöÝò ôùí ðáñáâïëþí ó÷çìáôßæïõí ðáñáëëçëüãñáììï.

10

11

12

13

9

ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ

¢óêçóç  1

Äßäåôáé óõíÜñôçóç f ìå    2f x αx 1 . Íá âñåèåß ãéá ðïéá ôéìÞ ôïõ α R  ôï óçìåßï  A 3,5 , áíÞêåé óôç ãñáöéêÞ

ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò.

¢óêçóç  2
Íá âñåßôå óôéò ðáñáêÜôù ðáñáâïëÝò, ôçí êïñõöÞ, ôïí Üîïíá óõììåôñßáò, ôá óçìåßá óôá ïðïßá ïé ðáñáâïëÝò ôÝìíïõí

ôïõò Üîïíåò, ôï ìÝãéóôï Þ ôï åëÜ÷éóôï êÜèå óõíÜñôçóçò êáèþò êáé ôçí ôéìÞ ôïõ x ãéá ôçí ïðïßá óõìâáßíåé áõôü êáé íá ôéò
ó÷åäéÜóåôå:

á.  2y x 5x  , ãéá   1 x 6 â.   2y 4x x , ãéá   2 x 4

¢óêçóç  3

Íá âñåßôå ôçí åîßóùóç ôçò ðáñáâïëÞò, ðïõ Ý÷åé êïñõöÞ ôï óçìåßï  K 1,4  êáé ôÝìíåé ôïí Üîïíá y y  óôï óçìåßï  A 0,1 .




