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Åñþôçóç 1

Ðïéá åßíáé ç ìïñöÞ åíüò óõóôÞìáôïò äýï ãñáììéêþí åîé-
óþóåùí, äýï áãíþóôùí; Íá äïèåß ðáñÜäåéãìá.

ÁðÜíôçóç

Ç ìïñöÞ åßíáé  
α x β y γ

Σ
α΄ x β΄ y γ΄

   
    

  üðïõ á, â, á’ , â’

åßíáé ïé óõíôåëåóôÝò ôùí áãíþóôùí x, y êáé ã, ã  åßíáé ïé
óôáèåñïß üñïé ôïõ óõóôÞìáôïò. Ãéá ðáñÜäåéãìá ôï

2x 5ψ 1

6x 2ψ 1

 
   

åßíáé ãñáììéêü óýóôçìá 2 åîéóþóåùí ìå 2 áãíþóôïõò.

Åñþôçóç 2

Ôé ïíïìÜæïõìå åðßëõóç åíüò óõóôÞìáôïò;

ÁðÜíôçóç

Åðßëõóç ïíïìÜæïõìå ôç äéáäéêáóßá êáôÜ ôçí ïðïßá ðñïóðá-
èïýìå íá âñïýìå êÜèå æåýãïò ôçò ìïñöÞò (x, y) ôï ïðïßï íá
åðáëçèåýåé êáé ôéò äýï åîéóþóåéò ôïõ óõóôÞìáôïò.

Åñþôçóç 3

Ôé ïíïìÜæïõìå ëýóç åíüò óõóôÞìáôïò; Íá äïèåß ðáñÜäåéãìá.

ÁðÜíôçóç

Ëýóç åíüò óõóôÞìáôïò ïíïìÜæïõìå êÜèå æåýãïò ôçò ìïñöÞò (x, y)
ôï ïðïßï éêáíïðïéåß êáé ôéò äýï åîéóþóåéò ôïõ óõóôÞìáôïò.
Ãéá ðáñÜäåéãìá, ôï óýóôçìá:

2x ψ 5

3x 2ψ 8

 
  

Ý÷åé ëýóç ôï æåýãïò (2, 1) ,äçëáäÞ x 2 , y 1 .

3.2  Ç Ýííïéá ôïõ ãñáììéêïý óõóôÞìáôïò - ãñáöéêÞ åðßëõóç

Åñþôçóç 4

Ôé ðáñéóôÜíåé óôï åðßðåäï êÜèå ìéá áðü ôéò åîéóþóåéò
åíüò ãñáììéêïý óõóôÞìáôïò ìå äýï áãíþóôïõò;

ÁðÜíôçóç

ÊÜèå åîßóùóç ôïõ óõóôÞìáôïò ðáñéóôÜíåé óôï åðßðåäï ìéá åõèåßá.

Åñþôçóç 5

Ðþò åðéëýïõìå ãñáöéêÜ Ýíá óýóôçìá; Íá äïèïýí ðá-
ñáäåßãìáôá.

ÁðÜíôçóç

Óôï ßäéï óýóôçìá áîüíùí ó÷åäéÜæïõìå ôéò äýï åõèåßåò ðïõ
áíôéðñïóùðåýïõí ôéò äýï åîéóþóåéò ôïõ óõóôÞìáôïò êáé óôç
óõíÝ÷åéá ðáñáôçñïýìå åÜí ôÝìíïíôáé, åÜí åßíáé ðáñÜëëç-
ëåò Þ áí ôáõôßæïíôáé (ßäéá åõèåßá).
Áíáëõôéêüôåñá:
á. Áí ôÝìíïíôáé ôüôå ïé óõíôåôáãìÝíåò ôïõ óçìåßïõ ôïìÞò ôïõò

(ôïõ êïéíïý ôïõò óçìåßïõ) èá åðáëçèåýïõí êáé ôéò äýï åîé-
óþóåéò ôïõ óõóôÞìáôïò, Üñá èá åßíáé æåõãÜñé ëýóåùí áõ-
ôïý.

â. Áí åßíáé ðáñÜëëçëåò (êáíÝíá êïéíü óçìåßï) ôï óýóôçìá
äåí èá Ý÷åé êáíÝíá æåõãÜñé ëýóåùí êáé ó’ áõôÞ ôçí ðå-
ñßðôùóç èá ÷áñáêôçñßæåôáé áäýíáôï.

ã. Áí ïé äýï åõèåßåò ôáõôßæïíôáé ôüôå óçìáßíåé üôé üëá ôá
óçìåßá ôïõò  (ðïõ åßíáé Üðåéñá) èá éêáíïðïéïýí ìå ôéò óõ-
íôåôáãìÝíåò ôïõò êáé ôéò äýï åîéóþóåéò. ÅðïìÝíùò ôï óý-
óôçìá èá Ý÷åé Üðåéñá  æåõãÜñéá ëýóåùí êáé èá ÷áñáêôçñß-
æåôáé áüñéóôï.

Ãéá ðáñÜäåéãìá, èá ëýóïõìå ôï óýóôçìá:

 
 

x ψ 1 1

2x ψ 2 2
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Ó÷åäéÜæïõìå óôï ßäéï óýóôçìá áîüíùí ôéò åõèåßåò  1ε ,  2ε

ðïõ åßíáé ïé ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ôùí åîéóþóåùí (1) êáé (2).

Ðáñáôçñïýìå üôé ôÝìíïíôáé óôï óçìåßï Á (1, 0), äçëáäÞ

x 1 , ψ 0  ðïõ åðáëçèåýïõí ôéò äýï åîéóþóåéò.

ÐñÜãìáôé åßíáé : 1 0 1   êáé 2 1 0 2   .

Áò  ëýóïõìå ãñáöéêÜ êáé ôï óýóôçìá 
2x ψ 1

6x 3ψ 6

 
  

Ó÷åäéÜæïõìå êáé ðÜëé ôéò ãñáöéêÝò ðáñáóôÜóåéò ôùí åîéóþóå-

ùí êáé äéáðéóôþíïõìå üôé ðñüêåéôáé ãéá ðáñÜëëçëåò åõèåßåò.

¢ñá ôï óýóôçìá åßíáé áäýíáôï.

Áí ëýíáìå ôçí êÜèå åîßóùóç ùò ðñïò ø èá åß÷áìå

ψ 2x 1    êáé 3ψ 6x 6    Þ ψ 2x 2   .

ÄçëáäÞ Ý÷ïõí ôïí ßäéï óõíôåëåóôÞ ôïõ  x.

¢ñá ïé åõèåßåò åßíáé ðáñÜëëçëåò ðñüò ôçí åõèåßá ìå åîß-
óùóç y = –2x êáé åðåéäÞ ôÝìíïõí ôïí Üîïíá  y’y óå äéá-
öïñåôéêÜ óçìåßá èá åßíáé ìåôáîý ôïõò ðáñÜëëçëåò.

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

1
Íá ëõèåß ãñáöéêÜ ôï ðáñáêÜôù óýóôçìá:

 
 

1

2

x + ψ = 2 ε

x = ψ ε





Ëýóç
Ðáñáôçñïýìå üôé ïé åõèåßåò  1ε  êáé  2ε  ôÝìíïíôáé óôï óç-
ìåßï Á (1, 1). ¢ñá ôï æåýãïò (1, 1) áðïôåëåß ëýóç ôïõ óõ-
óôÞìáôïò. ÐñÜãìáôé Ý÷ïõìå: 1 + 1 = 2 êáé 1 = 1.

Ná ðñïóäéïñßóåôå ãñáöéêÜ ôï ðëÞèïò ôùí ëý-
óåùí óå êáèÝíá áðü ôá ðáñáêÜôù óõóôÞìáôá

á. 
x 2y 5

x 2y 1

 
  

   â. 
x 3y 2

2x 6y 4

 
  

   ã. 
x y 2

x 3y 6

 
  

Ëýóç

2

á â ã
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ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

Íá åðéëÝîåôå ôç óùóôÞ áðÜíôçóç.

Ôï óýóôçìá 
 

  

x y 5

2x y 4
  Ý÷åé ùò ëýóç ôéò óõíôåôáãìÝíåò ôïõ óçìåßïõ:

á.  A 3,2 â.  B 2,3 ã.  Γ 4, 1 ä.  Δ 3, 2

Áí ïé åîéóþóåéò åíüò ãñáììéêïý óõóôÞìáôïò ðáñéóôÜíïíôáé ìå ôéò åõèåßåò 1ε  êáé 2ε , íá óõìðëçñþóåôå ôïí ðáñáêÜôù
ðßíáêá áíôéóôïé÷ßæïíôáò óå êÜèå æåýãïò åõèåéþí ôçò óôÞëçò Á, ôï óùóôü óõìðÝñáóìá áðü ôç óôÞëç Â.

Ìå ôç âïÞèåéá ôïõ äéðëáíïý ó÷Þìáôïò íá âñåßôå ôç ëýóç óå êáèÝíá áðü ôá ðáñáêÜôù óõóôÞìáôá.

á. 
2χ 3y 0

2χ y 4

 
   

â. 
2χ 3y 0

2χ 3y 12

 
  

ã. 




  

y 0

5
x y 5

2

ä. 


  

x 0

x y 5

1

2

3
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Íá ëýóåôå ãñáöéêÜ ôá óõóôÞìáôá:

á. 


  

x 3

x y 4 â. 


  

y 2

2x y 6 ã. 
x y 0

x y 0

 
  

ä. 
 

  

3x y 4

x y 0 å. 
 

  

4x 8y 12

5x 10y 15 óô. 
 

  

x 2y 10

4x 8y 5

Óôï åðüìåíï ó÷Þìá öáßíåôáé ôï äéÜãñáììá ôá÷ýôçôáò - ÷ñüíïõ äýï áõôïêéíÞôùí Á êáé Â.

Íá âñåßôå:

á. Ôçí áñ÷éêÞ ôá÷ýôçôá êÜèå áõôïêéíÞôïõ.

â.  Óå ðüóï ÷ñüíï ìåôÜ ôçí åêêßíçóÞ ôïõò ôá äýï áõôïêßíçôá èá Ý÷ïõí ôçí ßäéá
ôá÷ýôçôá êáé ðïéá èá åßíáé áõôÞ;

Áí ï Íßêïò åß÷å ðÜñåé 2 âáèìïýò ðáñáðÜíù áðü ôïí Ãéþñãï óôï äéáãþíéóìá ôùí ìáèçìáôéêþí èá åß÷å ôïí ßäéï âáèìü
ìå ôïí Ãéþñãï. Áí ï Ãéþñãïò åß÷å ðÜñåé äýï âáèìïýò ðáñáðÜíù áðü ôïí Íßêï èá åß÷å ôïí äéðëÜóéï âáèìü áðü áõôüí
ðïõ ðÞñå óôï äéáãþíéóìá ôùí ìáèçìáôéêþí. Ôé âáèìü Ýãñáøå ï êáèÝíáò;

Ìðïñåßôå íá õðïëïãßóåôå ôïõò óõíôåëåóôÝò ôïõ óõóôÞìáôïò  
....χ 4y 1

2x ...y 3

 
  

 , áí ãíùñßæåôå üôé ôï óýóôçìá Ý÷åé ëýóç  3,1 ;

Íá áðïäåßîåôå üôé ôá óõóôÞìáôá

χ 2y 5

3x 2y 7

 
  

    êáé    
χ 4y 7

3x 4 y 5

 
   

 Ý÷ïõí êïéíÞ ëýóç.

1

2

3

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

4

5



3.2 H Ýííïéá ôïõ ãñáììéêïý óõóôÞìáôïò êáé ç ãñáöéêÞ ôïõ åðßëõóç 133

ÈÝìá 1ï
Á. Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ìå (Ó), áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë), áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò.

á) Ôï æåýãïò (2,3) åßíáé ëýóç ôçò åîßóùóçò 3x y 3  .

â) Ç åõèåßá ε : 3x 7y 0   äéÝñ÷åôáé áðü ôçí áñ÷Þ ôùí áîüíùí.

ã) Ç åîßóùóç y 10   ðáñéóôÜíåé åõèåßá ðáñÜëëçëç óôïí Üîïíá y y .
ä) Áí äýï åõèåßåò åßíáé ðáñÜëëçëåò, ôüôå ôï óýóôçìá ôùí åîéóþóåþí ôïõò åßíáé áüñéóôï.

(4 ÌïíÜäåò)

Â. Íá åðéëÝîåôå ôç óùóôÞ áðÜíôçóç:

i) Ïé åõèåßåò 1ε : 2x 3y 1    êáé 2ε : 3x 4y 1    Ý÷ïõí êïéíü óçìåßï ôï

á)  A 9,0 â)  Β 1,1 ã)  Γ 6, 2 ä)  Δ 3, 4

ii) Ôï óýóôçìá 
χ 2y 5

2x 4y 10

 
  

á) Ý÷åé ìßá ëýóç,â) åßíáé áüñéóôï, ã) åßíáé áäýíáôï
(6 ÌïíÜäåò)

ÈÝìá 2ï

Íá ëýóåôå ôï óýóôçìá 
3χ 5y 4

3x 2y 0

  
  

(4 ÌïíÜäåò)

ÈÝìá 3ï

Áí ïé åõèåßåò    
1ε : κ 1 χ λ 1 y 10     êáé  

2ε : κ 2 χ λy 3    ôÝìíïíôáé óôï óçìåßï  Μ 2,1 , íá õðïëïãßóåôå ôéò ôéìÝò

ôùí áñéèìþí ê êáé ë.
(6 ÌïíÜäåò

ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ




