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Åñþôçóç 1

Ôé åßíáé ç ãñáììéêÞ åîßóùóç ìå äýï áãíþóôïõò êáé ðüôå
ðáñéóôÜíåé åõèåßá;
Ôé ïíïìÜæïõìå ëýóç ìéáò ôÝôïéáò åîßóùóçò;

ÁðÜíôçóç

Ìéá  åîßóùóç ôçò ìïñöÞò

α x + β y = γ 
üðïõ á, â, ã åßíáé ãíùóôïß ðñáãìáôéêïß áñéèìïß, ëÝãåôáé
ãñáììéêÞ åîßóùóç ìå äýï áãíþóôïõò ôïõò x, y.
ÐáñéóôÜíåé åõèåßá üôáí α 0  Þ β 0 .
ÊÜèå æåýãïò áñéèìþí (x, y) ðïõ åðáëçèåýåé ôçí åîßóùóç
α x β y γ    , ëÝãåôáé ëýóç ôçò åîßóùóçò.

Ãéá ðáñÜäåéãìá

• Ç åîßóùóç 2x 4y 20   åßíáé ãñáììéêÞ åîßóùóç ìå äýï
áãíþóôïõò ôïõò x êáé y. Ôá æåýãç (2, 4) êáé (4, 3) åßíáé

ëýóåéò ôçò åîßóùóçò 2x 4y 20  ,äéüôé :

2 42 4 20          4 32 4 20   

Åñþôçóç 2

Ðüôå Ýíá óçìåßï áíÞêåé óå ìéá åõèåßá;

ÁðÜíôçóç

Áí ïé óõíôåôáãìÝíåò åíüò óçìåßïõ åðáëçèåýïõí ôçí åîßóùóç
ìéáò åõèåßáò, ôüôå ôï óçìåßï áíÞêåé óôçí åõèåßá áõôÞ.

Åñþôçóç 3

Ôé ðáñéóôÜíåé ç åîßóùóç y = k, k 0 ;
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ÁðÜíôçóç

Ç åîßóùóç y k  ìå k 0  ðáñéóôÜíåé ìéá åõèåßá ðïõ åßíáé

ðáñÜëëçëç óôïí Üîïíá x x  êáé ôÝìíåé ôïí Üîïíá y y  óôï óç-

ìåßï  0,k , åíþ ç åîßóùóç y 0  ðáñéóôÜíåé ôïí Üîïíá x x .

Åñþôçóç 4

Ôé ðáñéóôÜíåé ç åîßóùóç x k , k 0 ;

ÁðÜíôçóç

Ç åîßóùóç x k  ìå k 0  ðáñéóôÜíåé ìéá åõèåßá ðïõ åßíáé

ðáñÜëëçëç óôïí Üîïíá y y  êáé ôÝìíåé ôïí Üîïíá x x  óôï óç-

ìåßï  k,0  åíþ ç åîßóùóç x 0  ðáñéóôÜíåé ôïí Üîïíá y y .
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ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

á. Íá ó÷åäéáóôåß ç åõèåßá: ε : 3χ 4y 12 

â. ¸íá óçìåßï Ì Ý÷åé ôåôáãìÝíç -1. Ðïéá ðñÝ-
ðåé íá åßíáé ç ôåôìçìÝíç ôïõ, þóôå ôï óç-
ìåßï íá áíÞêåé óôçí åõèåßá å;

Ëýóç

á. Ãéá íá ó÷åäéÜóïõìå ôçí åõèåßá ε : 3χ 4y 12   áñêåß íá
ðñïóäéïñßóïõìå äýï óçìåßá ôçò.

Ãéá x 0  Ý÷ïõìå 4y 12  , ïðüôå y 3  .

Ãéá y 0  Ý÷ïõìå 3x 12 , ïðüôå x 4 .

¢ñá ç åîßóùóç 3x 4y 12   ðáñéóôÜíåé åõèåßá å ðïõ äéÝñ-

÷åôáé áðü ôá óçìåßá  Α 0, 3  êáé  Β 4,0 .

â. Ôï óçìåßï Ì áíÞêåé óôçí åõèåßá å, áí ïé óõíôåôáãìÝíåò
ôïõ åðáëçèåýïõí ôçí åîßóùóÞ ôçò. Áöïý ôï óçìåßï Ì

Ý÷åé ôåôáãìÝíç y = –1 ãéá ôçí ôåôìçìÝíç ôïõ ÷ ðñÝðåé íá

éó÷ýåé  3x 4 1 12    Þ 3x 4 12   Þ 3x 8  Þ 8
x

3
 .

¢ñá ç ôåôìçìÝíç ôïõ Ì åßíáé 
8

x
3

.

Áí  ç åõèåßá ε : αχ y 2   äéÝñ÷åôá é  áðü ôï

óçìåßï  Α 1,3 , ôüôå íá ðñïóäéïñéóôåß ç ôéìÞ

ôïõ á êáé óôç óõíÝ÷åéá íá âñåèïýí ôá êïéíÜ
óçìåßá ôçò å ìå ôïõò Üîïíåò.

Ëýóç

Ç åõèåßá ε : αχ y 2   äéÝñ÷åôáé áðü ôï óçìåßï  A 1,3 ,

ïðüôå ïé óõíôåôáãìÝíåò ôïõ óçìåßïõ Á åðáëçèåýïõí ôçí

åîßóùóç αχ y 2  . ¢ñá Ý÷ïõìå α 3 2   Þ α 5 . ÅðïìÝ-

íùò ç åõèåßá Ý÷åé åîßóùóç 5χ y 2  .

Ãéá x 0  Ý÷ïõìå 5 0 y 2    Þ y 2   Þ y 2  , äçëáäÞ ç

åõèåßá å ôÝìíåé ôïí Üîïíá y y  óôï óçìåßï  0, 2 .

Ãéá y 0  Ý÷ïõìå 5x 0 2   Þ 5x 2  Þ 
2

x
5

 , äçëáäÞ ç

åõèåßá å ôÝìíåé ôïí Üîïíá x x  óôï óçìåßï 
2

,0
5
 
 
 

.

1

2
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1 á. Ç åîßóùóç 2x 3x  Ý÷åé ëýóç ôïí áñéèìü: Á.0        Â.1        Ã.2        Ä.3

â. Ç åîßóùóç 2x y 1   Ý÷åé ëýóç ôï æåýãïò: Á.  2,2         Â.  1,1         Ã.  0,0         Ä. êáìßá

ã. Ç ìïñöÞ ëýóåùí ôçò åîßóùóçò x y 1   åßíáé: Á.  x,x 1         Â.  x,x         Ã.  y 1,y         Ä.  y,y

Ðïéá áðü ôá æåýãç  3,2 ,  1,4 ,  0,5 ,  3,4 ,  2,1  åßíáé ëýóåéò ôçò åîßóùóçò 3x 4y 17  ;

Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ìå (Ó), áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë), áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò.

á. Ôï óçìåßï  3, 2  áíÞêåé óôçí åõèåßá  ε : 3χ y 11.

â. Ç åõèåßá   ε : 4χ y 8  ôÝìíåé ôïí Üîïíá x x  óôï óçìåßï  2,0 .

ã. Ç åõèåßá  ε : 3χ 4y 0  äéÝñ÷åôáé áðü ôçí áñ÷Þ ôùí áîüíùí.

ä. Ç åõèåßá  ε : 2χ y 7  ôÝìíåé ôïí Üîïíá y y  óôï óçìåßï  0,4 .

Íá óõìðëçñþóåôå ôïí ðßíáêá áíôéóôïé÷ßæïíôáò óå êÜèå åõèåßá å ôùí ðáñáêÜôù ó÷çìÜôùí ìßá áðü ôéò åîéóþóåéò

1. y 4 2. x 2  3. y x 4. x 4

2

3

4

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ
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ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

1 Íá ó÷åäéÜóåôå óôï ßäéï óýóôçìá áîüíùí ôéò åõèåßåò:

á.  1ε : 2χ y 4 â.   2ε : 6χ 3y 7 ã.  3ε : 8χ 4y 13
Ôé ðáñáôçñåßôå;

Äßíåôáé ç åõèåßá   ε : 3χ 4y 6 2λ .
á. Íá âñåßôå ôïí áñéèìü ë, þóôå ç åõèåßá å íá äéÝñ÷åôáé áðü ôçí áñ÷Þ ôùí áîüíùí.

â. Ãéá λ 3  íá ó÷åäéÜóåôå ôçí åõèåßá å.

Áí ç åõèåßá  ε : 3χ 5y 15  ôÝìíåé ôïõò Üîïíåò χ χ  êáé y y  óôá óçìåßá Á êáé Â áíôéóôïß÷ùò, ôüôå:
á. Íá ðñïóäéïñßóåôå ôéò óõíôåôáãìÝíåò ôùí óçìåßùí Á êáé Â.
â. Íá õðïëïãßóåôå ôï åìâáäüí ôïõ ôñéãþíïõ ÏÁÂ, üðïõ Ï ç áñ÷Þ ôùí áîüíùí.

á. Óôï ßäéï óýóôçìá áîüíùí íá ó÷åäéÜóåôå ôéò åõèåßåò ìå åîéóþóåéò:     x 2 , x 4 ,  y 1 êáé y 5
â. Íá õðïëïãßóåôå ôï åìâáäüí ôïõ ôåôñáðëåýñïõ ðïõ ó÷çìáôßæåôáé.

Íá âñåßôå ôçí ôéìÞ ôïõ ë, þóôå ç åîßóùóç       λ 4 χ λ 2 y 6  íá ðáñéóôÜíåé åõèåßá ðïõ åßíáé:

á. ðáñÜëëçëç óôïí Üîïíá x x â. ðáñÜëëçëç óôïí Üîïíá y y
Íá ó÷åäéÜóåôå ôçí áíôßóôïé÷ç åõèåßá óå êÜèå ðåñßðôùóç.

2

3

4

5

Ïé åõèåßåò 1 2δ ,δ  äé÷ïôïìïýí ôéò ãùíßåò ôùí áîüíùí. Íá åðéëÝîåôå ôç óùóôÞ áðÜíôçóç.

i) H åîßóùóç ôçò 1δ  åßíáé: á) x = 2 â) y = 2 ã) y =x ä) y = -x

ii) H åîßóùóç ôçò 2δ  åßíáé: á) x = -2 â) y = -2 ã) y = x ä) y = -x

5
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Åñþôçóç 1

Ðïéåò åßíáé ïé åîéóþóåéò ôùí äé÷ïôüìùí ôùí ãùíéþí ôïõ ïñèïêáíïíéêïý óõóôÞìáôïò ÷Ïy;

Åñþôçóç 2

Ðïéá ìïñöÞ Ý÷åé ìéá ãñáììéêÞ åîßóùóç ìå äýï áãíþóôïõò x, y;

Ðïéåò åßíáé ïé ëýóåéò ìéáò ãñáììéêÞò åîßóùóçò;

Ôé ðáñéóôÜíïõí óôï åðßðåäï ïé ëýóåéò ìéáò ãñáììéêÞò åîßóùóçò;

¢óêçóç 1

Íá âñåßôå ôï ë þóôå ç åîßóùóç       λ 1 χ λ λ 1 y 3  íá ðáñéóôÜíåé åõèåßá.

¢óêçóç 2

Äßíåôáé ç åîßóùóç  2x 3y 5

á. Íá óõìðëçñþóåôå ôïí ðßíáêá     

â. Íá ðáñáóôÞóåôå ôéò ðáñáðÜíù ëýóåéò ìå óçìåßá ôïõ åðéðÝäïõ.

¢óêçóç 3

Íá âñåßôå ôçí ôéìÞ ôïõ ë, þóôå ç åîßóùóç    λ 2 χ λ 1 y 8     íá ðáñéóôÜíåé åõèåßá ðïõ åßíáé:

á. ðáñÜëëçëç óôïí Üîïíá x x â. ðáñÜëëçëç óôïí Üîïíá y y
Íá ó÷åäéÜóåôå ôçí áíôßóôïé÷ç åõèåßá óå êÜèå ðåñßðôùóç.

ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ




