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2.5    Áíéóüôçôåò - Áíéóþóåéò ìå Ýíáí Üãíùóôï

Åñþôçóç 1

Ðùò óõãêñßíïõìå äýï ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò á êáé â;

ÁðÜíôçóç

Ï áñéèìüò á åßíáé ìåãáëýôåñïò áðü ôïí â, üôáí êáé ìüíïí

üôáí, ç äéáöïñÜ α β  åßíáé èåôéêüò áñéèìüò.

 ÄçëáäÞ α β , üôáí êáé ìüíïí üôáí, α β 0 

Ï áñéèìüò á åßíáé ìéêñüôåñïò áðü ôïí â, üôáí êáé ìüíïí

üôáí, ç äéáöïñÜ α β  åßíáé áñíçôéêüò áñéèìüò.

ÄçëáäÞ α β , üôáí êáé ìüíïí üôáí, α β 0 

Áí α β  ôüôå ï áñéèìüò á âñßóêåôáé
äåîéüôåñá áðü ôïí áñéèìü â ðÜíù óôïí
Üîïíá ôùí ðñáãìáôéêþí áñéèìþí.

Åñþôçóç 2

Ðïéåò éäéüôçôåò áíéóïôÞôùí ãíùñßæåôå; Íá ôéò áðïäåßîåôå.

ÁðÜíôçóç

1. Áí ðñïóèÝóïõìå êáé óôá äýï ìÝëç ìéáò áíéóüôçôáò
ôïí ßäéï áñéèìü, ðñïêýðôåé áíéóüôçôá ìå ôçí ßäéá
öïñÜ. ÄçëáäÞ:   áí á > â ôüôå á + ã > â + ã

Áðüäåéîç:
ÈÝëïõìå íá óõãêñßíïõìå ôïõò áñéèìïýò á + ã êáé â + ã.

Óýìöùíá ìå ôïí ïñéóìü áí ç äéáöïñÜ    α γ β γ    åßíáé
èåôéêüò áñéèìüò ôüôå ï á + ã èá åßíáé ìåãáëýôåñïò áðü ôïí â + ã.

Åßíáé    α γ β γ α γ β γ α β 0         
äéüôé á > â. Óõíåðþò á + ã > â + ã.

2. Áí ðñïóèÝóïõìå êáôÜ ìÝëç äýï Þ ðåñéóóüôåñåò áíé-
óüôçôåò ôçò ßäéáò öïñÜò, ðñïêýðôåé áíéóüôçôá ôçò ßäéáò
öïñÜò. ÄçëáäÞ áí á > â êáé ã > ä ôüôå á + ã > â + ä

Áðüäåéîç:
¼ðùò êáé ðñïçãïõìÝíùò ó÷çìáôßæïõìå ôç äéáöïñÜ:

                  α γ β δ α γ β δ α β γ δ 0

ùò Üèñïéóìá èåôéêþí. ¸ôóé åßíáé α γ β δ   .

3. Áí ðïëëáðëáóéÜóïõìå ôá ìÝëç ìéáò éóüôçôáò ìå
èåôéêü áñéèìü, ôüôå ðñïêýðôåé áíéóüôçôá ôçò ßäéáò

öïñÜò. ÄçëáäÞ: áí α β  êáé γ 0  ôüôå: α γ β γ  

Áðüäåéîç:

 αγ βγ γ α β 0    ,äéüôé γ 0  êáé α β 0  . ̧ ôóé αγ βγ

4. Áí ðïëëáðëáóéÜóïõìå ôá ìÝëç ìéáò áíéóüôçôáò ìå
áñíçôéêï áñéèìü, ôüôå ðñïêýðôåé áíéóüôçôá áíôßèå-
ôçò öïñÜò. ÄçëáäÞ: áí á > â êáé ã < 0 ôüôå áã < âã.

Áðüäåéîç:
 αγ βγ γ α β 0    , äéüôé γ 0  êáé α β  Üñá α β 0  .

¸ôóé áã < âã.

ÅöáñìïãÞ ôùí éäéïôÞôùí ôùí áíéóïôÞôùí
âñßóêïõìå óôç ëýóç áíéóþóåùí. Éäéáßôå-
ñç ðñïóï÷Þ ðñÝðåé íá äïèåß üôáí ëýíïõ-
ìå ìßá áíßóùóç, óôï óçìåßï ðïõ äéáéñï-
ýìå ìå ôïí óõíôåëåóôÞ ôïõ áãíþóôïõ. Áí
áõôüò åßíáé áñíçôéêüò äéáéñïýìå êáé áë-
ëÜæïõìå ôç öïñÜ ôçò áíßóùóçò.



ÌÝñïò A - ÊåöÜëáéï 2118

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

Áí á, â, ã åßíáé ðñáãìáôéêïß áñéèìïß êáé á > â íá
óõãêñßíåôå ôïõò áñéèìïýò 3á + 4ã êáé 3â + 4ã.

Ëýóç

Áöïý α β  ôüôå 3á > 3â (1)
(ðïëëáðëáóéÜóáìå êáé ôá äýï ìÝëç ôçò äåäïìÝíçò áíßóù-
óçò ìå ôï èåôéêü áñéèìü 3.
Óôçí ó÷Ýóç (1) ðñïóèÝôïõìå êáé óôá äýï ìÝëç ôïí áñéèìü

4ã êáé Ý÷ïõìå:    3α 4γ 3β 4γ  

ÅðïìÝíùò ï 3α 4γ  åßíáé ìåãáëýôåñïò ôïõ 3β 4γ .

Áí á < 0,  íá äéáôÜîåôå áðü ôïí ìéêñüôåñï

ðñïò ôïí ìåãáëýôåñï ôïõò áñéèìïýò á,  
1

α
3

êáé á - 3.

Ëýóç

Ãéá íá óõãêñßíïõìå ôïõò áñéèìïýò á, 
1

α
3

  ó÷çìáôßæïõìå ôç

äéáöïñÜ: 
1

α α
3



1 3α α 2α
α α 0

3 3 3


   

(äéüôé α 0  Üñá 
2

α 0
3

 ).

¸ôóé  1
α α 1

3
 . ¼ìïéá èá óõãêñßíïõìå ôïõò áñéèìïýò á, α 3 .

¸÷ïõìå  α 3 α α 3 α 3 0        .

¢ñá á - 3 < á (2). Áðü ôéò ó÷Ýóåéò (1) êáé (2) Ý÷ïõìå: 
1

α 3 α α
3

   .

1 Íá ëýóåôå ôçí áíßóùóç: 2x 2 x x 3
1

3 2 4
 

  

Ëýóç

2x 2 x x 3
1

3 2 4
 

  

(ÐïëëáðëáóéÜæïõìå êáé ôá äýï ìÝëç ìå ôï ÅÊÐ  2,3,4 12 )

2x 2 x x 3
12 12 1 12 12

3 2 4
 

          Þ

   4 2x 2 12 6x 3 x 3       Þ

8x 8 12 6x 3x 9       Þ 8x 6x 3x 9 8 12       Þ

5x 11    Þ    
5x 11
5 5

    Þ  
11

x
5

  .

Íá ëýóåôå ôçí áíßóùóç:

 5 x 2 5 9x 1 4x     

Ëýóç

 5 x 2 5 9x 1 4x        Þ  5x 10 5 9x 1 4x        Þ

5x 9x 4x 1 10 5        Þ  0x 4 .
Ç áíßóùóç åßíáé áäýíáôç, ãéáôß äåí õðÜñ÷åé áñéèìüò ðïõ íá
ôçí åðáëçèåýåé, áöïý ï 0x éóïýôáé ìå 0 ðïõ äåí åßíáé ìåãá-
ëýôåñïò ôïõ 4.

2

3

4
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Íá âñåßôå ôéò êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:

   2 x 4 6x 8 3 2x 4 10       ê á é

   2 x 1 3x 4 x 2 2x 1       

Ëýóç

Ëýíïõìå áñ÷éêÜ êÜèå áíßóùóç ÷ùñéóôÜ.

   2 x 4 6x 8 3 2x 4 10       Þ

2x 8 6x 8 6x 12 10       Þ

2x 6x 6x 12 10 8 8        Þ

2x 14  Þ

x 7

êáé

–2(x–1)+3x–4(x-2)>–2x+1    Þ
–2x+2+3x–4x+8>–2x+1 Þ
–2x+3x–4x+2x>–2–8+1 Þ
–x>–9 Þ
x<9

Óçìåéþíïõìå óôïí ßäéï Üîïíá ôéò ðáñáðÜíù ëýóåéò:
ÊïéíÝò ëýóåéò åßíáé üëïé ïé ðñáãìáôéêïß áñéèìïß ðïõ åßíáé
ìåãáëýôåñïé Þ ßóïé ôïõ 7 êáé ìéêñüôåñïé áðü ôïí 9.

Áí x > 3 êáé y < 2, ôüôå íá áðïäåßîåôå üôé:

á)    x 3 y 2 0         â) xy 6 2x 3y  

Ëýóç

á) χ 3 0   êáé y 2 0   Üñá    x 3 y 2 0  

â) xy 6 2x 3y    Þ

 xy 2x 6 3y 0     Þ

   x y 2 3 y 2 0     Þ

   x 3 y 2 0,    ðïõ éó÷ýåé

Íá áðïäåßîåôå üôé:

á) Áí x 0 , ôüôå 
1

x 2
x

  â) Áí x 0 ,

ôüôå 1
x 2

x
  

Ëýóç

á) Áñêåß 2x 1 2x   Þ

  2x 2x 1 0  Þ   2x 1 0,   ðïõ éó÷ýåé

â) Áñêåß 2x 1 2x    Þ   2x 2x 1 0

 2x 1 0,  ðïõ éó÷ýåé

Íá âñåßôå ôéò êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí:

á) 
7x 1 8 6x

3x 2 x 10

  
   

            
â)

 

x
2x 5 2

2
x 1 1

1 x
2 3

   
    


Ëýóç

á) 7x 1 8 6x    Þ 3x 2 x 10    Þ

7x 6x 8 1    Þ 3x x 10 2     Þ
x 9 2x 8   Þ

x 4 

5

6

7

8
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4 x 9  

â) 
x

2x 5 2
2

  
x 1 1

1 x
2 3


  

4x 10 x 4    3 x 1 6 6x 2   

3x 6  3x 3 6 6x 2   
x 2  3x 6x 2 6 3   

3x 1  

1
x

3


Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò á,
â, ã ðïõ éêáíïðïéïýí ôç ó÷Ýóç

2 2 2α β γ 2α 4β 6γ 14 0      
(Äéáãùíéóìüò Å.Ì.Å. 1995).

9

Ëýóç

2 2 2α β γ 2α 4β 6γ 14 0        Þ

2 2 2α 2α 1 β 4β 4 γ 6γ 9 0          Þ

     22 2
α 1 β 2 γ 3 0     

ÐñÝðåé: α 1 0   êáé β 2 0   êáé γ 3 0   Þ

α 1 , β 2 , γ 3

Íá ðñïóäéïñßóåôå ôçí åëÜ÷éóôç ôéìÞ ôçò ðáñÜ-
óôáóçò

2 2Α α 10αβ 27β 8β 8    
Ãéá ðïéåò ôéìÝò ôùí á, â ç ðáñÜóôáóç Á ãßíåôáé
åëÜ÷éóôç;
(Äéáãùíéóìüò Å.Ì.Å. 2001).

Ëýóç

Åßíáé: 2 2 2Α α 2 5αβ 25β 8β 2β 8      

   2 2α 5β 2 β 4β 4    

   2 2
α 5β 2 β 2 0     .

¢ñá ç åëÜ÷éóôç ôéìÞ ðñïêýðôåé ãéá:

      α 5β 0    êáé   β 2 0  Þ

      α 10     êáé   β 2 .

10



2.5 Áíéóüôçôåò - Áíéóþóåéò ìå Ýíáí Üãíùóôï 121

1 Íá óçìåéþóåôå ôï Ó (óùóôÞ) Þ ôï Ë (ëáíèáóìÝíç) óå êáèåìßá áðü ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò:

á. Áí α β  ôüôå 2α 2β   .

â. Ãéá êÜèå ðñáãìáôéêü áñéèìü á éó÷ýåé 2α 0 .

ã. Áí α β  ôüôå α γ β γ   .

ä. Áí α β 1   ôüôå 
1

α
β

  ìå β 0 .

å. Áí α β  ôüôå α γ β γ   .

Áí  2α β 4  êáé  4α β 8  ôüôå:

á. α 2 â. α 8 ã. α 0 ä. α 2

Áí x 3  ðïéá áðü ôéò áêüëïõèåò áíéóþóåéò åßíáé ëÜèïò;

á. x 3 3 3   â. x 3 3 3   ã. 3 x 3 3    ä. 3x 3 3 

Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ óôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ìå ôï óùóôü óýìâïëï áíéóüôçôáò.

á. α β α β...0   â. α β  ôüôå 
1 1

α... β
2 2

 

ã. Áí γ 0  êáé α β  ôüôå αγ...βγ ä. α 0  êáé β 0  ôüôå α β...0

Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ óôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò:

á. ¸íáò áñéèìüò á åßíáé ......................... áðü Ýíáí áñéèìü â üôáí α β 0  .

â. ÊÜèå èåôéêüò áñéèìüò åßíáé ......................... áðü êÜèå áñíçôéêü.

ã. ÊÜèå áñéèìüò ðïõ åßíáé ìéêñüôåñïò áðü ôï ìçäÝí ëÝãåôáé ......................... áñéèìüò.

2

3

4

5

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ
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1 Áí 2 x 5   êáé 1 y 4    íá âñåßôå ìåôáîý ðïéùí áñéèìþí ðåñéÝ÷ïíôáé ïé ôéìÝò ôùí ðáñáóôÜóåùí:

á. x 2 â. y 1 ã. x ä. x y å. 2x y

Íá ëýóåôå ôçí áíßóùóç: 
4x 1 1 2x 1 4 x

5 2 10 2
  

  

Íá ëýóåôå ôçí áíßóùóç:  6x 4 13 2 3x 10   

Áí ãéá ôï ìÞêïò á åíüò ïñèïãùíßïõ ðáñáëëçëüãñáììïõ ÁÂÃÄ ãíùñßæïõìå üôé 2,5 α 2,6   êáé ôï ðëÜôïò ôïõ â
åßíáé 1,3, ìåôáîý ðïéþí áñéèìþí âñßóêåôáé ôï åìâáäüí ôïõ;

Íá ëýóåôå ôéò áíéóþóåéò: á. 
χ 1 3χ 4 χ 2

2 6 4
   

  â. 
 2 χ 4χ 1

1
3 5


 

Íá âñåßôå ôéò êïéíÝò ëýóåéò ôùí áíéóþóåùí :

   2 χ 1 4 χ 2 χ 7        êáé    2 χ 3 2χ 12 χ 4     

2

3

4

5

6

Åñþôçóç 1

Ðùò óõãêñßíïõìå äýï ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò á êáé â; Ðïéåò éäéüôçôåò áíéóïôÞôùí ãíùñßæåôå;

¢óêçóç 1

Áí 2x - y < 4 êáé x + y < 8 ôüôå: á. x > 4 â. x < 4 ã. y > 0 ä. x + y + 1

¢óêçóç 2

¸óôù üôé éó÷ýåé:    2x y x 4 0     , ôüôå:      á. χ y         â. χ y         ã. x y         ä. êáíÝíá áðü ôá ðñïçãïýìåíá

ÊÑÉÔÇÑÉÏ  ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ




