
2.3 ÐñïâëÞìáôá åîéóþóåùí äåõôÝñïõ âáèìïý 107

Íá âñåßôå äýï áñéèìïýò ìå Üèñïéóìá 7 êáé
ãéíüìåíï 12.

Ëýóç

Áí x åßíáé ï Ýíáò áñéèìüò, ôüôå ï Üëëïò èá åßíáé ï 7 - x ,

áöïý Ý÷ïõí Üèñïéóìá 7. ÅðåéäÞ åðéðëÝïí ï x êáé ï 7 x
Ý÷ïõí ãéíüìåíï 12, åßíáé:  x 7 x 12     Þ  27x x 12    Þ

 2x 7x 12 0      Þ   2x 7x 12 0    ,

ïðüôå 2x 7x 12 0   , ìå α 1 , β 7  , γ 12 .

Åßíáé            22Δ β 4αγ 7 4 1 12 49 48 1 0

β Δ 7 1 7 1
x

2α 2 1 2
   

   

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ÅðïìÝíùò x = 4 Þ x = 3
• Ãéá x = 4, 7 - x = 7 - 4 = 3
• Ãéá x = 3, 7 - x = 7 - 3 = 4
Ïðüôå ïé äýï áñéèìïß åßíáé ïé 4 êáé 3.

Óå Ýíá éóïóêåëÝò êáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï, ç
õðïôåßíïõóá åßíáé ìåãáëýôåñç áðü ôçí êÜèå-
ôç ðëåõñÜ êáôÜ 2. Íá âñåèïýí ç õðïôåßíïõ-
óá êáé ïé êÜèåôåò ðëåõñÝò.

Ëýóç
ÅÜí x ìå x > 0 åßíáé êÜèå ìßá áðü ôéò êÜèåôåò ðëåõñÝò (åßíáé

ßóåò) êáé x 2  ç õðïôåßíïõóá, áöïý åßíáé êáôÜ 2 ìåãáëýôå-
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ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

Íá âñåßôå äýï äéáäï÷éêïýò áêåñáßïõò ìå Ü-
èñïéóìá ôåôñáãþíùí 61.

Ëýóç

¸óôù ÷ êáé χ 1 ïé áêÝñáéïé, ôüôå:    22χ χ 1 61  Þ

  22χ 2χ 60 0  Þ    2χ χ 30 0   Þ  
 


  
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x 61 11
χ

x 52

¢ñá ïé æçôïýìåíïé áñéèìïß åßíáé ïé: 6 êáé 5 Þ -5 êáé -6.

Íá âñåèïýí äýï äéáäï÷éêïß ðåñéôôïß ìå Üèñïé-
óìá ôåôñáãþíùí 74.

Ëýóç

¸óôù 2x - 1 êáé 2x + 1 ïé ðåñéôôïß, ôüôå:       2 2
2χ 1 2χ 1 74

Þ   28χ 2 74   Þ  28χ 72  Þ 2χ 9   Þ  χ 3  Þ  χ 3 .
Ôüôå ïé áñéèìïß åßíáé ïé: 5 êáé 7 Þ -5 êáé -7.

Âñåßôå ôñåéò äéáäï÷éêïýò áêåñáßïõò, ãéá ôïõò
ïðïßïõò ãíùñßæåôå üôé ôï Üèñïéóìá ôïõò êáé
ôï ãéíüìåíü ôïõò åßíáé ßóá.

Ëýóç

¸óôù x - 1, ÷ êáé x + 1 ïé äéáäï÷éêïß áêÝñáéïé.

Ôüôå:             x 1 x x 1 x x 1 x 1   Þ

  23x x x 1   Þ     2x 1 3 x 0   Þ       x x 2 x 2 0

x 0   Þ  x 2   Þ   x 2 , Üñá ïé áñéèìïß åßíáé ïé: -1, 0, 1
Þ 1, 2, 3 Þ -3, -2, -1.
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ñç, åöáñìüæïíôáò ôï ðõèáãüñåéï èåþñçìá Ý÷ïõìå:

 2 2 2x 2 x x  

2 2 2x 4x 4 x x   
2 2 2x 4x 4 x x 0    

2x 4x 4 0   

 2x 4x 4 0    Þ 2x 4x 4 0   ,ìåα 1 ,β 4  , γ 4  .

Åßíáé              22Δ β 4αγ 4 4 1 4 16 16 32

 ïðüôå      
    


β Δ 4 32 4 16 2 4 4 2

x
2α 2 1 2 2

 

 
 

 


   

    


  

  

1

2

4 1 24 4 2
x

2 2

2 1 2 2 2 2

4 1 24 4 2
x

2 2
(απορρίπτεται

2 1 2 0
διότι )χ > 0

ÅðïìÝíùò x = 2 + 2 2 , åßíáé ç êáèåìßá áðü ôéò êÜèåôåò

ðëåõñÝò êáé x + 2 = 2+ 2 2 + 2 =  = 4 + 2 2  åßíáé ç õ-
ðïôåßíïõóá.

Óå Ýíá ïñèïãþíéï ôñßãùíï ìå õðïôåßíïõóá
10 cm, ç ìßá êÜèåôç ðëåõñÜ åßíáé ìåãáëýôå-
ñç áðü ôçí Üëëç êáôÜ 2 cm. Íá âñåèïýí ïé
êÜèåôåò ðëåõñÝò ôïõ ôñéãþíïõ.

Ëýóç

Óýìöùíá ìå ôï ðõèáãüñåéï èåþñçìá éó÷ýåé:

   22 2x x 2 10  Þ   22x 4x 4 100  Þ   2x 2x 48 0

Ç äéáêñßíïõóá åßíáé      2Δ 2 4 48 196

 
  

   
 

 
   

1

2

2 14
χ 6

2 196 2 14 2χ
2 142 2

χ 8
2

 (áðïññßðôåôáé)

¢ñá ç êÜèåôåò ðëåõñÝò ôïõ ôñéãþíïõ Ý÷ïõí ìÞêïò: 6cm êáé 8cm.

Ôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï êáé ôï ôåôñÜãùíï ôïõ
ðáñáêÜôù ó÷Þìáôïò, Ý÷ïõí ôï ßäéï åìâáäü.
Íá õðïëïãßóåôå ôï x.

Ëýóç
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Íá âñåßôå äýï áñéèìïýò, åÜí ãíùñßæåôå üôé Ý÷ïõí äéáöïñÜ 1 åíþ ïé áíôßóôñïöïß ôïõò Ý÷ïõí Üèñïéóìá 
7

12
.

¸óôù ç åîßóùóç   2 2x 2αx α 0 . EÜí ãíùñßæåôå ðùò ç ñßæá ôçò ðáñáðÜíù åîßóùóçò êáé ï áíôßóôñïöüò ôçò

Ý÷ïõí Üèñïéóìá 
5
2

, íá âñåßôå ôçí ôéìÞ ôïõ á.

Ç ÷ùñçôéêüôçôá åíüò äï÷åßïõ ëáäéïý åßíáé 10 ëßôñá. Áí ôï äï÷åßï Ý÷åé ó÷Þìá ïñèïãùíßïõ ðáñáëëçëåðéðÝäïõ ìå
ýøïò 2,5dm êáé âÜóç ôåôñÜãùíï, íá âñåßôå ôï ìÞêïò ôçò ðëåõñÜò ôçò âÜóçò ôïõ. (1 ëßôñï = 1dm3).

¸íá ïéêüðåäï Ý÷åé ó÷Þìá ïñèïãùíßïõ ìå åìâáäüí 2150m . Áí ôï ìÞêïò ôïõ åßíáé 5m ìåãáëýôåñï áðü ôï ðëÜôïò
ôïõ, íá âñåßôå ðüóá ìÝôñá óõñìáôüðëåãìá ÷ñåéÜæïíôáé ãéá ôçí ðåñßöñáîÞ ôïõ.

¸íá ôñßãùíï Ý÷åé ðëåõñÝò 4cm, 6cm êáé 8cm. Áí êÜèå ðëåõñÜ ôïõ Þôáí ìåãáëýôåñç êáôÜ ÷ cm, ôüôå ôï ôñßãùíï
èá Þôáí ïñèïãþíéï. Íá âñåßôå ôïí áñéèìü ÷.

Ìéá äåîáìåíÞ áäåéÜæåé ìå ôç âïÞèåéá äýï âñõóþí. Íá âñåèåß óå ðüóï ÷ñüíï áäåéÜæåé ç êÜèå ìßá âñýóç ôç
äåîáìåíÞ, áí åßíáé ãíùóôü ðùò áí åßíáé áíïéêôÝò êáé ïé äýï ôüôå ôçí áäåéÜæïõí óå 18 þñåò, åíþ ìüíç ôçò ç ìéá
âñýóç ÷ñåéÜæåôáé 27 þñåò ëéãüôåñåò, áðü ôéò þñåò ðïõ ÷ñåéÜæåôáé ìüíç ôçò ç Üëëç âñýóç, ãéá íá ôçí áäåéÜóåé.

¸íá õðåñáóôéêü ëåùöïñåßï åêôåëåß ôï äñïìïëüãéï ÁèÞíá - ÓðÜñôç. Ï ïäçãüò ìáèáßíåé ðùò áí áõîÞóåé ôç ôá÷ý-
ôçôÜ ôïõ êáôÜ 14 Km / h, ôüôå èá äéáíýóåé ôçí áðüóôáóç óå 1/2 þñåò ãñçãïñüôåñá. Íá âñåßôå ôçí ôá÷ýôçôá ôïõ
ëåùöïñåßïõ, åÜí ãíùñßæåôáé üôé ç áðüóôáóç ÁèÞíá - ÓðÜñôç åßíáé 210 Km.

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

ÐñÝðåé 
 

 2χ χ 2
χ

2
  Þ     2χ χ 2 2χ   Þ       χ χ 2 2χ 0   Þ    χ 2 χ 0

χ 0   (áðïññßðôåôáé)  Þ x 2 . ¢ñá ÷ = 2
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