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1.2-1.3    Ëüãïò åõèõãñÜììùí ôìçìÜôùí - èåþñçìá ÈáëÞ

Åñþôçóç 3

Ôé ïíïìÜæïõìå ëüãï äýï åõèýãñáììùí ôìçìÜôùí êáé
ðùò óõìâïëßæåôáé;

ÁðÜíôçóç

Ï ëüãïò åíüò åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ÃÄ ðñïò ôï åõèýãñáì-

ìï ôìÞìá ÁÂ óõìâïëßæåôáé 
ΓΔ
ΑΒ

 êáé åßíáé ï áñéèìüò ë, ãéá ôïí

ïðïßï éó÷ýåé  ΓΔ λ ΑΒ .

Åñþôçóç 4

Ðüôå ëÝìå üôé äõï åõèýãñáììá ôìÞìáôá á,ã åßíáé áíÜ-
ëïãá ðñïò äõï Üëëá â,ä;

ÁðÜíôçóç

Ôá åõèýãñáììá ôìÞìáôá á,ã åßíáé áíÜëïãá ðñïò ôá åõèý-

ãñáììá ôìÞìáôá â,ä üôáí éó÷ýåé 
α γ
β δ .

Ç éóüôçôá 
α γ
β δ  ïíïìÜæåôáé áíáëïãßá ìå üñïõò ôá åõèý-

ãñáììá ôìÞìáôá á,â,ã,ä.
Ôá åõèýãñáììáô ôìÞìáôá á,ä ïíïìÜæïíôáé Üêñïé üñïé, åíþ
ôá åõèýãñáììá ôìÞìáôá â,ã ïíïìÜæïíôáé ìÝóïé üñïé ôçò
áíáëïãßáò.

Åñþôçóç 1

Äéáôõðþóôå ôï èåþñçìá ðïõ éó÷ýåé ãéá ôá ôìÞìáôá ðïõ ïñß-

æïõí ôñåßò ðáñÜëëçëåò åõèåßåò ðÜíù óå äýï ìç ðáñÜëëçëåò.

ÁðÜíôçóç

¼ôáí ôñåéò ôïõëÜ÷éóôïí ðáñÜëëçëåò åõèåßåò ïñßæïõí ßóá ôìÞ-

ìáôá óå ìéá åõèåßá ôüôå èá ïñßæïõí ßóá ôìÞìáôá êáé óå êÜèå

Üëëç åõèåßá ðïõ ôéò ôÝìíåé.

ÄçëáäÞ óôï äéðëáíü ó÷Þìá:

Áí ÁÂ = ÂÃ ôüôå Á’Â’ = Â’Ã’

Åñþôçóç 2

Ðùò äéáéñïýìå åõèýãñáììï ôìÞìá óå í ßóá åõèýãñáììá
ôìÞìáôá; (åöáñìïãÞ ãéá v = 5).

ÁðÜíôçóç

Áí éó÷ýïõí   


 
1 2 3ε // ε // ε

τότε Α΄Β΄ Β΄Γ΄
AB BΓ

Ìéá åöáñìïãÞ ôçò ðáñáðÜíù èåùñßáò åßíáé ç äéáßñåóç
åõè.ôìÞìáôïò óå í ßóá åõè. ôìÞìáôá.
ð.÷. ãéá íá ÷ùñßóïõìå ôï ÁÂ óå 5 ßóá åõè. ôìÞìáôá öÝñ-
íïõìå ìéá çìéåõèåßá Áx êáé ðÜíù ó’ áõôÞí ðáßñíïõìå 5 ßóá
ôìÞìáôá, Ýóôù ôá AK = KË = ËÌ = ÌÍ = ÍÑ
Åíþíïõìå ôï Ñ ìå ôï Â êáé áðï ôá óçìåßá Ê, Ë, Ì, Í öÝñíïõìå
ðáñÜëëçëåò ðñïò ôçí ÂÑ. Ôüôå ôá ôìÞìáôá ðïõ ïñßæïíôáé ðÜíù
óôï ÁÂ åßíáé ßóá äçë. ÁÃ = ÃÄ = ÄÅ = ÅÆ = ÆÂ
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Åñþôçóç 5

Ðïéåò åßíáé ïé óçìáíôéêüôåñåò éäéüôçôåò áíáëïãéþí;

ÁðÜíôçóç

• Óå êÜèå áíáëïãßá ôï ãéíüìåíï ôùí Üêñùí üñùí åßíáé ßóï
ìå ôï ãéíüìåíï ôùí ìÝóùí üñùí.

 
α γ

Αν τότε αδ βγ
β δ

• Óå êÜèå áíáëïãßá ìðïñïýìå íá åíáëëÜîïõìå ôïõò ìÝóïõò
Þ ôïõò Üêñïõò üñïõò êáé íá ðñïêýøåé êáé ðÜëé áíáëïãßá.

  
α γ α β δ γ

Αν τότε ή
β δ γ δ β α

• Ëüãïé ßóïé ìåôáîý ôïõò åßíáé êáé ßóïé ìå ôï ëüãï ðïõ Ý÷åé
áñéèìçôÞ ôï Üèñïéóìá ôùí áñéèìçôþí êáé ðáñïíïìáóôÞ ôï
Üèñïéóìá ôùí ðáñïíïìáóôþí.


  


α γ α γ α γ

Αν τότε
β δ β δ β δ

Åñþôçóç 6

Äéáôõðþóôå ôï èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ.

ÁðÜíôçóç

¼ôáí ôñåéò Þ ðåñéóóüôåñåò ðáñÜëëçëåò åõèåßåò ôÝ-
ìíïõí äýï Üëëåò åõèåßåò, ôüôå ôá ôìÞìáôá ðïõ ïñßæï-
íôáé óôç ìéá åßíáé áíÜëïãá ðñïò ôá áíôßóôïé÷á ôìÞìá-
ôá ðïõ ïñßæïíôáé óôçí Üëëç åõèåßá.

Äåßôå óôï åðüìåíï ó÷Þìá:

Áí  1 2 3n //n //n ,  ôüôå  
AB ΔΕ ΑΓ
ΒΓ ΕΖ ΔΖ

(éó÷ýåé êáé ôï áíôßóôñïöï ôïõ èåùñÞìáôïò).

Ç åõèåßá ðïõ ðåñíÜåé áðü ôï ìÝóï ìéáò ðëåõ-
ñÜò åíüò ôñéãþíïõ êáé åßíáé ðáñÜëëçëç ðñïò
ìéá Üëëç ðëåõñÜ ôïõ,  ðåñíÜåé áðü ôï ìÝóï
ôçò ôñßôçò ðëåõñÜò.

Ëýóç
Èá áðïäåßîïõìå ôç óõíåðáãùãÞ:

Áí éó÷ýïõí   



Μ μέσο ΑΒ
τότε Ν μέσοτης ΑΓ

ΜΝ// BΓ

ÐñÜãìáôé åßíáé   
ΑΝ ΑΜ

1
ΝΓ ΜB

 , Üñá ΑΝ ΝΓ .

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

1

Ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ðïõ åíþíåé ôá ìÝóá äýï
ðëåõñþí åíüò ôñéãþíïõ éóïýôáé ìå ôï ìéóü ôçò
ôñßôçò ðëåõñÜò êáé åßíáé ðáñÜëëçëï ðñïò áõôÞí.

Ëýóç

2
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Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé Ä,  Å,  Æ ìÝóá ôùí
ðëåõñþí ÁÂ, ÂÃ, ÃÁ áíôßóôïé÷á íá äåßîåôå üôé
ÁÄÅÆ åßíáé ðáñáë/ìï.

Ëýóç






Στο ΑΒΓ

Δ μέσο ΑΒ
άρα ΔΕ // ΑΓ

Ε μέσο ΒΓ
 (1)






Στο ΑΒΓ

Ε μέσο ΒΓ
άρα ΕΖ // ΑΒ

Ζ μέσο ΑΓ
  (2)

Áðü (1) êáé (2) ðñïêýðôåé üôé ôï ÁÄÅÆ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï
ãéáôß Ý÷åéò ôéò áðÝíáíôé ðëåõñÝò ðáñÜëëçëåò.

Èá áðïäåßîïõìå ôç óõíåðáãùãÞ:

Áí éó÷ýïõí   





Μ μέσο ΑΒ ΒΓ
τότε ΜΝ//

Ν μέσο ΑΓ 2

ÐñÜãìáôé åßíáé  
AM AN
MB NΓ

 , Üñá ΑΝ //ΝΓ .

Åðßóçò áí ΝΖ // ΑΒ  ôüôå Æ ìÝóï ôçò ÂÃ ëüãù (áóê. 1) êáé

ÌÍÆÂ ðáñáëëçëüãñáììï, ïðüôå  
ΒΓ

ΜΝ ΒΖ
2

.

Ç äéÜìåóïò ïñèïãùíßïõ ôñéãþíïõ ðïõ áíô é-
óôïé÷åß óôçí õðïôåßíïõóá åßíáé ßóç ìå ôï  ìéóü
ôçò õðïôåßíïõóáò.

Ëýóç

ÄçëáäÞ óôï äéðëáíü ó÷Þìá éó÷ýåé ç
óõíåðáãùãÞ:

Áí   


ο
�

ΒΓΑΒΓ Α 90 τότε ΑΜ
2ΑΜ: διάμεσος



Äéüôé áí  Í ôï ìÝóï ôçò ÁÃ ôüôå





Μ μέσο ΒΓ
επομένως ΜΝ // ΑΒ

Ν μέσο ΑΓ

Üñá ΜΝ ΑΓ (áöïý ΑΒ ΑΓ ).
ÄçëáäÞ ôï ÌÍ åßíáé ìåóïêÜèåôïò ôçò ÁÃ.

¢ñá ôï Ì éóáðÝ÷åé áðü ôá Üêñá Á, Ã ïðüôå ÁÌ = ÌÃ,äçë. 
ΒΓ

ΑΜ
2

.

ÊÜèå åõèåßá ðáñÜëëçëç ðñïò ìéá ðëåõñÜ åíüò
ôñéãþíïõ ôÝìíåé ôéò äýï Üëëåò ðëåõñÝò (Þ ôéò
ðñïåêôÜóåéò ôùí) óå ßóïõò ëüãïõò.

Ëýóç
ÄçëáäÞ óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá éó÷ýåé ç óõíåðáãùãÞ:

Áí  2
ΑΔ ΑΕ ΑΒ

ε // ΒΓ τότε
ΔΒ ΕΓ ΑΓ

 Þ

áí  1
ΑΖ ΑΗ ΖΓ

ε //ΒΓ τότε
ΑΓ ΑΒ ΗΒ

Äéüôé áí öÝñïõìå ôç ÄÅ//ÂÃ êáé ôçí
(å3 ) ðáñÜëëçëç óôçí ÂÃ ôüôå ìå å-
öáñìïãÞ ôïõ È. ÈáëÞ óôßò ÂÃ , (å2 )

êáé (å3 ) êáé ôÝìíïõóåò ôéò ÁÂ êáé ÁÃ ðáßñíïõìå:  
ΑΔ ΑΕ ΔΕ
ΑΒ ΑΓ ΒΓ

¼ìïéá ìå åöáñìïãÞ ôïõ È. ÈáëÞ óôßò ÂÃ , (å1 ) êáé (å3 ) êáé

ôÝìíïõóåò ðÜëé ôéò ÁÂ êáé ÁÃ ðáßñíïõìå:  
ΑΖ ΑΗ ΖΓ
ΑΓ ΑΒ ΗΒ

3

4

5

ε3
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9

Äßíåôáé ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ. Íá äåßîåôå üôé ôá
ìÝóá ôùí ðëåõñþí ôïõ åßíáé êïñõöÝò ðáñáë-
ëçëïãñÜììïõ.

Ëýóç

ÖÝñíïõìå ôéò äéáãþíéåò ÁÃ, ÂÄ.

Ôüôå    





Στο ΑΒΓ

Κ μέσο ΑΒ
τότε και ΚΛ // ΑΓ

Λ μέσο ΒΓ
 (1)






Στο Α ΔΓ

Μ μέσο ΓΔ
τότε και ΜΝ // ΑΓ

Ν μέσο ΑΔ
 (2)

Áðü (1) êáé (2) ðñïêýðôåé: ΚΛ //ΜΝ  (3)






Στο ΑΒΔ

Κ μέσο ΑΒ
τότε ΚΝ // ΒΔ

Ν μέσο ΑΔ
   (4)






Στο ΒΓ Δ

Λ μέσο ΒΓ
τότε ΜΛ //ΒΔ

Μ μέσο ΓΔ
   (5)

Áðü (4)  êáé (5) ðñïêýðôåé: KN//MË  (6)
Áðü ôéò ó÷Ýóåéò (3) êáé (6) Ý÷ïõìå üôé
ôï ÊËÌÍ åßíáé ðáñáëëçëüãñáìï.

Íá ÷ùñßóåôå ôï åõè.  ôìÞìá ΑΒ = 20cm   óå

ôñßá ßóá åõè. ôìÞìáôá.

Ëýóç
ÖÝñíïõìå ìéá çìéåõèåßá Áx êáé ðÜíù ó’ áõôÞí ôá äéáäï÷éêÜ
ßóá ôìÞìáôá ÁÌ, ÌÍ, ÍÊ. ÖÝñíïõìå ôçí ÂÊ êáé áðü ôá Ì,

Í ðáñáëëÞëïõò ðñïò ôçí ÂÊ ðïõ
ôÝìíïõí ôçí ÁÂ óôá Ä, Å áíôßóôïé-

÷á,  ôüôå  ΑΔ ΔΕ ΕΒ .

Äßíåôáé ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ. Áðü ôï ìÝóï Ì
ôçò ÁÂ öÝñíïõìå ðáñÜëëçëç óôçí ÁÃ ç ïðï-
ßá ôÝìíåé ôçí ÂÃ óôï Í, áðü ôï Í öÝñíïõìå
ðáñÜëëçëç óôçí ÂÄ ç ïðïßá ôÝìíåé ôçí ÃÄ
óôï Ë êáé áðü ôï Ë öÝñíïõìå ðáñÜëëçëç
óôçí ÁÄ ðïõ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Ï. Íá äåßîåôå
üôé ôï Ï åßíáé ìÝóï ôçò ÁÃ.

Ëýóç








Στο ΑΒΓ

Μ μέσο ΑΒ τότε Ν μέσο ΒΓ

ΜΝ// ΑΓ








Στο ΒΓ Δ

Ν μέσο ΒΓ τότε Λ μέσο ΓΔ

ΝΛ // ΒΔ






Στο ΑΓ Δ

Λ μέσο ΓΔ τότε Ο

ΛΟ// ΑΔ μέσο ΑΓ

Íá ó÷åäéÜóåôå Ýíá ôìÞìá AB = 12cm êáé óôç óõíÝ-

÷åéá íá âñåßôå  ôìÞìáôá ßóá ìå: 
1

AB
5

, 
4

AB
5

, 7
AB

5
.

Ëýóç

6

7

8
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ÃñÜöïõìå ìéá âïçèçôéêÞ åõèåßá Áx. ÐÜíù óôçí Ax ðáßñíïõìå
ôá äéáäï÷éêÜ êáé ßóá ôìÞìáôá AK = KË - ËÌ = ÌÍ = ÍÎ =
ÎÏ = ÏÐ. Åíþíïõìå ôï Î ìå ôï Â êáé áðü ôá õðüëïéðá óç-
ìåßá öÝñíïõìå ðáñÜëëçëåò ðñïò ôçí ÂÎ.

Üñá 
1

AB ΑΔ
5

,


4

AB ΑΗ
5

,


7

AB ΑΙ
5

Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ÂÄ, ÃÅ ôá ýøç ôïõ.
Áí Ì ìÝóï ôçò ÂÃ íá äåßîåôå üôé ôï ôñßãùíï
ÌÄÅ åßíáé éóïóêåëÝò.

Ëýóç
Áöïý ÂÄ, ÃÅ åßíáé ýøç ôïõ ÁÂÃ  ôá
ôñßãùíá ÂÄÃ, ÂÅÃ åßíáé ïñèïãþíéá
ôüôå:

Óôï 


ΒΔΓ  ïñèïãþíéï ç ÄÌ åßíáé
äéÜìåóïò, ïðüôå


ΒΓ

ΔΜ
2

   (1)

Óôï ΒΕΓ


 ïñèïãþíéï ç ÅÌ åßíáé äéÜìåóïò, ïðüôå 
ΒΓ

ΕΜ
2

(2)

Áðü ôéò ó÷Ýóåéò (1) êáé (2) óõìðåñáßíïõìå üôé ΔΜ ΕΜ  Üñá
ôï ôñßãùíï ÌÄÅ åßíáé éóïóêåëÝò.

Íá âñåßôå ôï x åöáñìüæïíôáò è.ÈáëÞ óôá ôñßãùíá.

Ëýóç

á.

 

ÄÅ//ÂÃ (áöïý ïé åíôüò åêôüò êáé åðß

ôáõôÜ ãùíßåò � �
Β, Δ  åßíáé ßóåò) Üñá


ΑΔ ΑΕ
ΔΒ ΕΓ

 Þ  
x 5
3 2

 Þ 2x 15  Þ

x 7,5

â. ÅðåéäÞ ÊÌ// ÁÂ áðü è. ÈáëÞ

Ý÷ïõìå: 
ΑM ΒΚ
MΓ ΚΓ

 Þ 
3 x
6 4

 Þ

6÷ = 12 Þ ÷ = 2.

ã.Áöïý ÂÃ = 12 êáé ÂÇ = 8 ôüôå ÇÃ = 4
ÅðåéäÞ  ÆÇ // ÁÃ áðü è. ÈáëÞ Ý÷ïõìå:


ΒΖ ΒΗ
ΑΖ ΗΓ

 Þ 
x 8
2 4

 Þ 4÷ = 16 Þ ÷ = 4

ä. ÄÅ // ÊÌ  (áöïý ïé åíôüò åêôüò êáé

åðß ôáõôÜ ãùíßåò  � �
Κ, Δ  åßíáé ßóåò).

¢ñá  áðü è. ÈáëÞ Ý÷ïõìå: 
ΚΛ ΛΜ
ΚΔ ΜΕ

Þ  
x 9
2 3

 Þ 3x 18  Þ x 6

å. ÅðåéäÞ ÄÅ // ÂÃ áðü è. ÈáëÞ Ý÷ïõìå:


ΑΔ ΑΕ
ΔΒ ΕΓ

 Þ 
x 9
4 x

 Þ 2x 36  Þ ÷ = 6

Äßíåôáé ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ êáé ÅÆ//ÁÂ//ÄÃ. Áí ÁÄ=9cm
êáé ÁÅ = 3cm, BZ = 9cm. Íá âñåßôå ôï x.

10

11

12
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Ëýóç

ÁÄ äé÷ïôüìïò Üñá  1 2

� �
Α Α . Áðü ôï

Â öÝñíïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí
ÁÄ ðïõ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Å.

Áöïý ΑΔ // ΒΕ áðü è. ÈáëÞ Ý÷ïõìå

 ΒΔ ΑΕ
1

ΔΓ ΑΓ


Åðßóçò ëüãù ôùí ðáñáëëÞëùí åßíáé

 






 


 

  



1 2

1 1 1

2

� �
Α Α
� � � �

Α Β (εντός εναλλάξ) τότε Β Ε
� �

Α Ε (εντός εκτός καιεπι τα αυτά)

Ïðüôå ôï ôñßãùíï ÁÂÅ åßíáé éóïóêåëÝò , Üñá ΑΕ ΑΒ (2) .
Áðü ôéò éóüôçôåò (1) êáé (2) ðñïêýðôåé ç æçôïýìåíç ó÷Ýóç.

Óôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá éó÷ýåé:

ΑΒ 1
=

ΒΓ 4
,  ÁÊ//ÂË//ÃÌ.

Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ëüãïõò:

á. ΚΛ
ΛΜ

â. ΑΓ
ΒΓ

ã. AB
ΑΓ

ä. ΚΜ
ΚΛ

Ëýóç

Áöïý ÁÊ//ÂË//ÃÌ Ý÷ïõìå:

á. 
ΑΒ ΚΛ
ΒΓ ΛΜ

 Üñá 
1 ΚΛ
4 ΛΜ

13

14

Ëýóç

ÅÄ = ÁÄ – ÄÅ = 9 – 3 = 6
ÅÆ//ÁÂ//ÄÃ ôüôå áðü è. ÈáëÞ Ý÷ïõìå:


AE ΒΖ
EΔ ΖΓ

 Þ 
3 9
6 x

 Þ 3x 54  Þ x 18cm

Óôá ðáñáêÜôù ó÷Þìáôá íá õðïëïãßóåôå ôá x,
y áí ÄÅ // ÂÃ.

Ëýóç

á. Áðü ôï èåþñçìá ôïõ ÈáëÞ Ý÷ïõìå:

  
ΑΔ ΑΕ
ΔΒ ΕΓ

 Þ 
x y

4x 16
 Þ


1 y
4 16

 Þ 4y 16   Þ  y 4

â. ¼ìïéá Ý÷ïõìå:  
AΔ ΑΕ
ΔΒ ΕΓ

 Þ



x 6

x 4 8
 Þ   8x 6 x 4  Þ

 8x 6x 24 Þ  8x 6x 24  Þ
2x 24  Þ x 12

Äßíåôáé ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ÁÄ ç äé÷ïôüìïò ôçò

ãùíßáò 
�

Α . Íá äåßîåôå üôé 
BΔ ΑΒ

=
ΔΓ ΑΓ

  (èåþñçìá

äé÷ïôüìùí)
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â. 
ΑΒ 1
ΒΓ 4

 Þ 



ΑΓ ΒΓ 1

ΒΓ 4
 Þ  

ΑΓ 1
1

ΒΓ 4

 
ΑΓ 1

1
ΒΓ 4

 Þ 
ΑΓ 5
ΒΓ 4

ã. 


     
ΑΒ ΑΓ ΒΓ ΑΓ ΒΓ 4 1

1
ΑΓ ΑΓ ΑΓ ΑΓ 5 5

ä.   
ΚΜ ΑΓ 5

5
ΚΛ ΑΒ 1

16

Ná óõìðëçñþóåôå ôéò éóüôçôåò:

á. 
AB
AΓ

 â. 
BΓ
AΒ

 ã. 
ΑΒ
BΓ

 ä. 
ΒΓ
AΓ



Áí   ΑΒ ΒΓ ΓΔ ΔΕ  íá óõìðëçñþóåôå ôéò éóüôçôåò:� á. 
AB
AΓ

 â. 
BΔ
AΕ

 ã. 
AΓ
AΔ



1

2

Óå  ôñ ßãùíï ÁÂÃ öÝñíïõìå ôç ä éÜìåóï ÁÌ
êáé  Ê Ýíá óçìåßï ôçò ä éáìÝóïõ. Áðü ôï Ê
öÝñíïõìå ðáñÜëëçëåò ðñïò ôéò ÁÂ, ÁÃ ðïõ
ôÝìíïõí ôçí ÂÃ óôá Ä, Å. Íá äåßîåôå üôé ôï Ì
åßíáé ìÝóï ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ÄÅ.

Ëýóç

  



ΚΜ ΔΜ
ΚΔ // ΑΒ τότε από θ.Θαλή

ΔΜ ΜΕΑΜ ΒΜ (1) τότε
ΚΜ ΜΕ ΒΜ ΜΓ

ΚΕ // ΑΓ τότε από θ.Θαλή
ΑΜ ΜΓ

Áöïý Ì ìÝóï ôçò ÂÃ ôüôå BM =
MÃ ïðüôå óôç ó÷Ýóç (1) ïé ðá-
ñïíïìáóôÝò åßíáé ßóïé Üñá êáé ïé
áñéèìçôÝò.

Äçë. ΔΜ ΜΕ  Üñá Ì ìÝóï ôïõ ÄÅ.

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ
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3

ä. 
AΕ
ΓΔ

 å. 
ΓΔ
ΓΕ



Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ìå (Ó), áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë), áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò.

á. Áí 
ΑΒ 4
ΓΔ 3

 , ôüôå ÁÂ = 4 êáé ÃÄ = 3.

â. Ï ëüãïò äýï ðëåõñþí ôåôñáãþíïõ åßíáé ßóïò ìå 1.

ã. Áí 
ΑΒ 3
ΓΔ 4

 , ôüôå ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ÁÂ åßíáé ìéêñüôåñï áðü ôï ÃÄ.

ä. Ï ëüãïò ôçò áêôßíáò åíüò êýêëïõ ðñïò ôç äéÜìåôñü ôïõ åßíáé 
1
2

.

å. Áí Ì åßíáé ôï ìÝóï ôïõ åõèýãñáììïõ ôìÞìáôïò ÁÂ, ôüôå 
ΑΒ

2
ΑΜ

 .

óô. Ï ëüãïò ìéáò ðëåõñÜò ôåôñáãþíïõ ðñïò ôçí ðåñßìåôñü ôïõ åßíáé 
1
4

.

Óôá äéðëáíÜ ôñßãùíá íá õðïëïãßóåôå ôï x áí ÄÅ // ÁÃ.

Óôá äéðëáíü ó÷Þìáôá íá õðïëïãßóåôå ôï x  áí ZÅ // ÄÃ.

1

2

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ
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¸óôù ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ  o
�

A 90  ìå AB 6cm  êáé AΓ 8cm . Ì, Í ìÝóá ôùí ÁÂ, ÁÃ áíôßóôïé÷á. Íá âñåßôå:

á. ôçí ÂÃ â. ôçí ÌÍ

Óå ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) Å, Æ óçìåßá ôùí ÁÄ, ÂÃ þóôå ÅÆ//ÁÃ//ÃÄ. Áí ΑΕ x , AΔ 2x 1  , ΒΖ 1 , ΓΖ x  íá
âñåßôå ôï x.

Èåùñïýìå ôñåéò çìéåõèåßåò Ïx, Ïy, Oz êáé Á, Â äýï óçìåßá ôçò Ïx. Áðï áõôÜ öÝñíïõìå äýï åõèåßåò ðáñÜëëçëåò
ìåôáîý ôïõò ðïõ ôÝìíïõí ôçí Ïy, óôá Á’, Â’. Êáé áðü ôá Á’, Â’ äýï Üëëåò åõèåßåò ðáñÜëëçëåò ìåôáîý ôïõò ðïõ
ôÝìíïõí ôçí Ïz óôá Á’’, Â’’. Íá äåßîåôå üôé ÁÁ’’ // ÂÂ’’.

Óå ôñßãùíï ÁÂÃ Ýóôù ÁÌ ç äéÜìåóïò ôïõ. Áðü óçìåßï Ä ôçò ÂÃ öÝñíïõìå ðáñÜëëçëç ðñïò ôçí ÁÌ ç ïðïßá ôÝìíåé

ôçí ÁÃ óôï Æ êáé ôçí ÁÂ óôï Ç. Íá äåßîåôå üôé  ΑΒ ΑΖ ΑΓ ΑΗ   .

¸óôù ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ êáé Ï ôï óçìåßï ôïìÞò ôùí äéáãþíéùí ôïõ ÁÃ, ÂÄ. Áðü ôï Ï öÝñíïõìå ðáñÜëëçëåò ðñïò ôéò

ìç ðáñÜëëçëåò ðëåõñÝò ÁÄ, ÂÃ ïé ïðïßåò ôÝìíïõí ôçí ÃÄ óôá Æ, Ç áíôßóôïé÷á. Íá äåßîåôå üôé ΔΖ ΗΓ .

¸óôù ðáñáëëçëüãñáììï ÁÂÃÄ. Áðü ôï Á öÝñíïõìå åõèåßá ðïõ ôÝìíåé ôéò ÂÄ, ÂÃ, ÃÄ óôá Ê, Ë, Ì áíôßóôïé÷á.

á. Íá ãßíåé óýãêñéóç ôùí ëüãùí: 
ΚΑ ΚΛ ΚΒ

, ,
ΚΜ ΚΑ ΚΔ

â. Íá äåßîåôå üôé: 2ΚΑ ΚΜ ΚΛ 

¸óôù ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) êáé Ì, Í ìÝóá ôùí âÜóåùí ôïõ ÁÂ, ÃÄ áíôßóôïé÷á. Áðü ôï Ì öÝñíïõìå ðáñÜëëçëåò
ðñïò ôéò ÁÄ, ÂÃ ïé ïðïßåò ôÝìíïõí ôçí ÃÄ óôá Å, Æ. Íá äåßîåôå üôé ôï Í åßíáé ìÝóï ôïõ ÅÆ.

á. Ìå êáíüíá êáé äéáâÞôç íá äéáéñÝóåôå Ýíá åõèýãñáììï ôìÞìá AB 10cm  óå ôñßá  ßóá åõèýãñáììá ôìÞìáôá êáé

ðÜíù óå ìéá åõèåßá å íá ó÷åäéÜóåôå ôá äéáäï÷éêÜ åõèýãñáììá ôìÞìáôá 
2

ΓΔ ΑΒ
3

 , 
5

ΔΖ ΑΒ
3

  êáé 
1

ΖΗ ΑΒ
3

 .

â. Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ëüãïõò:

i) 
ΓΔ
ΑΒ

ii) 
ΔΖ
ΓΔ

iii) 
ΑΒ
ΖΗ

iv) 
ΖΗ
ΔΖ

v) 
ΓΔ
ΖΗ

3

4

5

6

7

8

9

10
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11

12

13

14

15

Óôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ ôïõ äéðëáíïý ó÷Þìáôïò íá âñåßôå ôïõò ëüãïõò:

á. 
ΑΒ
ΑΓ

â. 
ΒΓ
ΑΒ

ã. 
ΑΓ
ΒΓ

Óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ  Α 90   åßíáé  ΑΒ 4cm  êáé ΒΓ 5cm . Íá õðïëïãßóåôå ôïõò ëüãïõò:

á. 
AB
BΓ

â. 
ΑΓ
ΒΓ

ã. 
ΑΒ
ΑΓ

Íá ó÷åäéÜóåôå Ýíá éóüðëåõñï ôñßãùíï ìå ðëåõñÜ 3cm. Íá õðïëïãßóåôå ôï ëüãï ôïõò ýøïõò ôïõ ðñïò ôçí ðëåõñÜ ôïõ.

Óôï ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ ç ÅÆ åßíáé ðáñÜëëçëç óôéò âÜóåéò ôïõ. Íá õðïëïãßóåôå ôï åõèýãñáì-

ìï ôìÞìá ÂÆ.

Óôï ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ÄÅ//ÂÃ. Íá õðïëïãßóåôå ôï ÷.

Óôï ôñßãùíï ÁÂÃ åßíáé ΔΕ //ΒΓ, ΕΖ // ΑΒ . Íá õðïëïãßóåôå ôï ÷.16
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Åñþôçóç 1

Ìå ôé éóïýôáé ôï ôìÞìá ðïõ åíþíåé ôá ìÝóá ôùí äýï ðëåõñþí åíüò ôñéãþíïõ;

Åñþôçóç 2

Ðïéá åßíáé ç åöáñìïãÞ ôïõ èåùñÞìáôïò ôïõ ÈáëÞ óå ôñßãùíï;

¢óêçóç 1
Íá õðïëïãßóåôå ôï x óôá ðáñáêÜôù ó÷Þìáôá:

á.  â. 

¢óêçóç 2

Äßíåôáé ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ ìå  ο
� �

B Δ 90  . Áí Ï ìÝóï ôçò ÁÃ íá äåßîåôå üôé ôï ôñßãùíï ÏÂÄ åßíáé éóïóêåëÝò.

¢óêçóç 3

Äßíåôáé ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ). Áí Ê, Ë ìÝóá ôùí ìç ðáñÜëëçëùí ðëåõñþí ÁÄ, ÂÃ áíôßóôïé÷á íá äåßîåôå üôé ÊË //
ÁÂ // ÃÄ.

ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ




