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Åñþôçóç 1

á. Ôé åßíáé ðïëõþíõìï;

â. Ôé ïíïìÜæïõìå üñï åíüò ðïëõùíýìïõ êáé ôé âáèìü áõôïý;

ã. Ðüôå Ýíá ðïëõþíõìï ëÝãåôáé äéþíõìï êáé ðüôå ôñéþíõìï;

ÁðÜíôçóç

á. Ðïëõþíõìï åßíáé ôï áëãåâñéêü Üèñïéóìá áíüìïéùí
áêÝñáéùí ìïíùíýìùí.

â. ¼ñïò ôïõ ðïëõùíýìïõ ëÝãåôáé êÜèå ìïíþíõìï ðïõ

ðåñéÝ÷åôáé óå áõôü.

Âáèìüò åíüò ðïëõùíýìïõ ùò ðñïò ìßá Þ ðåñéóóüôåñåò

ìåôáâëçôÝò ôïõ åßíáé ï ìåãáëýôåñïò áðü ôïõò âáèìïýò

ôùí üñùí ôïõ.

ã. ¸íá ðïëõþíõìï ëÝãåôáé äéþíõìï áí Ý÷åé äýï üñïõò êáé
ôñéþíõìï áí Ý÷åé ôñåßò üñïõò.

ÊÜèå áñéèìüò èåùñåßôáé ùò ðïëõþíõìï ìçäåíéêïý âáè-

ìïý. ÅéäéêÜ ï áñéèìüò ìçäÝí (0) ëÝãåôáé ìçäåíéêü ðïëõ-

þíõìï êáé äåí Ý÷åé âáèìü.

¸íá ðïëõþíõìï ùò ðñïò ìßá ìåôáâëçôÞ óõ-

íçèßæåôáé íá ôï ãñÜöïõìå äéáôåôáãìÝíï êáôÜ

ôéò öèßíïõóåò äõíÜìåéò ôçò ìåôáâëçôÞò.

Ãéá ðáñÜäåéãìá ôï ðïëõþíõìï:
25x 2x 6  

ôï  ãñÜöïõìå   2P x 2x 5x 6   

Ç áñéèìçôéêÞ ôïõ ôéìÞ ãéá ÷ =2 åßíáé

  2P 2 2 2 5 2 6 12       

Åñþôçóç 2

á. Ðüôå äõï ðïëõþíõìá åßíáé ßóá;

â. Ôé ëÝìå áíáãùãÞ ïìïßùí üñùí;

ã. Ðùò ðñïóèÝôïõìå êáé áöáéñïýìå ðïëõþíõìá;

ÁðÜíôçóç

á. Äõï ðïëõþíõìá åßíáé ßóá, üôáí Ý÷ïõí üñïõò ßóá ìïíþíõìá.

â. ÁíáãùãÞ ïìïßùí üñùí ëÝìå ôçí åñãáóßá êáôÜ ôçí ïðïßá áíôéêá-

èéóôïýìå ôá üìïéá ìïíþíõìá ìå ôï áëãåâñéêü ÜèñïéóìÜ ôïõò.

ð.÷.  
   

         

       

3 2 3 2 3 3 2 2

3 2 3 2

3α 5β 4α β 2 3α 4α 5β β 2

3 4 α 5 1 β 2 7α 4β 2

ã. Ç ðñüóèåóç êáé ç áöáßñåóç ðïëõùíýìùí ãßíåôáé ÷ñçóéìï-

ðïéþíôáò ôéò ãíùóôÝò éäéüôçôåò ôùí ðñáãìáôéêþí áñéèìþí.

ð.÷  áí   3 2P x 4x 2x 1    êáé   2Q x 5x 4x 2     ôüôå:

               

     

  
 

3 2 2

3 2 2

3 2

P x Q x 4x 2x 1 5x 4x 2

4x 2x 1 5x 4x 2

4x 3x 4x 3

Äåßôå ôï êáé ó÷çìáôéêÜ:

(ìå êáôáêüñõöç ðñüóèåóç)  
 

   

  

3 2

2

3 2

4x 2x 1

5x 4x 2

4x 3x 4x 3

¼ìïéá Ý÷ïõìå ãéá ôçí áöáßñåóç:

       3 2 2

3 2 2

3 2

P x Q x 4x 2x 1 5x 4x 2

4x 2x 1 5x 4x 2

9x 7x 4x 1

        

     

   
 

1.3   Ðïëõþíõìá - Ðñüóèåóç êáé áöáßñåóç ðïëõùíýìùí



1.3 Ðïëõþíõìá - Ðñüóèåóç êáé áöáßñåóç ðïëõùíýìùí 33

5

1
Aí Ñ(x)=÷2-3÷+4, íá ðñïóäéïñéóôåß ôï ðïëõþíõìï

     Q x P 2x P x  

Ëýóç

Ôï ðïëõþíõìï  P 2x  ðñïêýðôåé, áí óôï  P x  èÝóïõìå, üðïõ

÷ ôï 2÷, ïðüôå Ý÷ïõìå:

          2 2P 2x 2x 3 2x 4 4x 6x 4

Ôï ðïëõþíõìï  P x  ðñïêýðôåé, áí óôï  P x  èÝóïõìå, üðïõ

÷ ôï -÷, ïðüôå Ý÷ïõìå:

             2 2P x x 3 x 4 x 3x 4 .

¢ñá:      
   

   

     

      

2 2

2 2 2

Q x P 2x P x

4x 6x 4 x 3x 4

4x 6x 4 x 3x 4 3x 9x

Íá ãñÜøåôå ôá ðïëõþíõìá êáôÜ ô éò öèßíïõ-
óåò äõíÜìåéò ôïõ ÷.

á.   2 4 3P x 3x 5x x 10 2x    

â.   3Q x 6x 2x 1   

ã.   2 3A x 3x 7 2x 7x    

ä.   4B x x x 5  

Ëýóç

á.   4 3 2Ρ x x 2x 5x 3x 10           â.   3Q x 2x 6x 1  

ã.   3 2A x 2x 3x 7x 7                  ä.   4B x x x 5   

Äßíåôáé ôï ðïëõþíõìï 2 3 3 2A 2xy y 2x xy     .

á. Íá âñåßôå ôçí áñéèìçôéêÞ ôïõ ôéìÞ ãéá x 2

êáé y 1  .
â.  Íá ãñÜøåôå ôï ðïëõþíõìï êáôÜ ôéò öèß-

íïõóåò äõíÜìåéò ôïõ y. Ðïéïò åßíáé ï âáè-
ìüò ôïõ ùò ðñïò ÷ êáé y;

Ëýóç

á.                 
     

2 3 23A 2 2 1 1 2 2 2 1

4 1 16 2 9

â. 3 2 2 3 3 2 3A y 2xy xy 2x y 3xy 2x      
Ï âáèìüò ôïõ ùò ðñïò ÷ åßíáé 3 êáé ùò ðñïò ÷ êáé y åßíáé ðÜëé 3.

Áí   2P x 2x 2x 9   , íá áðïäåßîåôå üôé:

á.    P 3 P 2           â.    3P 1 P 3 0 

Ëýóç

á.                2
P 3 2 3 2 3 9 2 9 6 9 3

  2P 2 2 2 2 2 9 8 4 9 3        

â.
 

     
     
           

            

2 23P 1 P 3 3 2 1 2 1 9 (2 3 2 3 9)

3 2 2 9 18 6 9 3 5 15 15 15 0

Íá êÜíåôå ôéò ðñÜîåéò:

á.    2 3 22x x x 5x x 1    

â.    2 2 33x y 2xy yx 3xy y    

2

3

4
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6

ã.      2 2 2 22α 3αβ β 4αβ α β    

ä.  2 22ω 4ω 3 ω 5ω     

å. 2 21 3 1 1
χ χ 1 χ χ

2 4 6 3
          
   

Ëýóç

á.               

   

2 3 2 2 3 2

3 2

2x x x 5x x 1 2x x x 5x x 1

x 7x 2x 1

â.         

         

2 2 3

2 2 3 2 2 3

3x y 2xy yx 3xy y

3x y 2xy yx 3xy y 3x y xy yx y

ã.           

       

2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

2α 3αβ β 4αβ α β

2α 3αβ β 4αβ α β α 7αβ 2β

ä.        2 22ω 4ω 3 ω 5ω

     2 22ω 4ω 3 ω 5ω

    2 22ω 4ω 3 ω 5ω

 23ω ω 3

å.            
   

2 21 3 1 1
x x 1 x x

2 4 6 3

     2 21 3 1 1
x x 1 x x

2 4 6 3

           
   

21 3 1 1
1 x x 1

2 4 6 3
  21 11 4

x x
2 3 3

Áí   3 2Α x 2x x x 4    ,

  3Β χ 3χ 5χ 2     êáé   2Γ χ 4χ 3χ 8   ,

íá âñåßôå ôá ðïëõþíõìá:

á.    Α χ Β χ â.    Α χ Γ χ

ã.      Γ χ Α χ Β χ   

Ëýóç

á.    

 
     

   

      

 

3 2

3

3 2 3

3

Α χ Β χ 2χ χ χ 4

3χ 5χ 2

2χ χ χ 4 3χ 5χ 2

5χ 4χ 2

â.     

      3 2 2

Α χ Γ χ

2χ x x 4 4x 3x 8

  3 22x 3x x 4

ã.                  Γ x A x B x Γ χ Α χ Β χ

       

     

2 3 2

3 3 2

4x 3x 8 2x x x 4

3x 5x 2 x 5x 9x 14

Áí    2P x 5x 4x 3        2 2x 2x 1 3x x   

êáé   2Q x αx βχ γ   , íá âñåßôå ôéò ôéìÝò ôùí

á,â,ã, þóôå ôá ðïëõþíõìá  P x  êáé  Q x  íá

åßíáé ßóá.

Ëýóç

              2 2 2 2P x 5x 4x 3 x 2x 1 3x x 3x 7x 4

  2Q x αx βχ γ  

ÐñÝðåé: α 3, β 7, γ 4    

7
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Ðïéåò áðü ôéò ðáñáêÜôù áëãåâñéêÝò ðáñáóôÜóåéò åßíáé ðïëõþíõìá:

á.   3 2 3
2x 5x 2x

x
â.  4 34x 5x 10

ã.   3 4 4
2x y 5xy y

3
ä.   3 2 3 4 3x 2x y xy 2y

Ðïéá áðü ôá ðáñáêÜôù ðïëõþíõìá åßíáé 2ïõ âáèìïý ùò ðñïò ÷;

á. 3 2 3 35x x 3x 2x 2x 6     â.  4xy 2y 10

¸íáò ìáèçôÞò èÝëïíôáò íá õðïëïãßóåé ôï Üèñïéóìá êáé ôç äéáöïñÜ ôùí ðïëõùíýìùí 3 27 x 4x 2x 7    êáé
32χ 6 χ 3   Ýãñáøå:

¢èñïéóìá ÄéáöïñÜ

  

  

  

3 2

3

3 2

7χ 4χ 2χ 7

2χ 6χ 3

9χ 4χ 4χ 10

  

  

  

3 2

3

3 2

7χ 4χ 2χ 7

2χ 6χ 3

5χ 4χ 8χ 4

Åßíáé óùóôüò ï ôñüðïò ðïõ åöÜñìïóå; Íá ôåêìçñéþóåôå ôçí áðÜíôçóÞ óáò.

Íá åðéëÝîåôå ôç óùóôÞ áðÜíôçóç.

Ôï ðïëõþíõìï ðïõ ðñÝðåé íá ðñïóèÝóïõìå óôï  22χ 5χ 7  ãéá íá âñïýìå Üèñïéóìá  210χ 3χ 2  åßíáé ôï:

á.  26x x 2 â.  210x 9x 2 ã.  28x 2x 5 ä.   26x x 12

Ôá ðïëõþíõìá    A x ,B x  êáé  Γ χ  Ý÷ïõí âáèìïýò 4,3 êáé 5 áíôéóôïß÷ùò.

á. Íá âñåßôå ôï âáèìü ôïõ ðïëõùíýìïõ    Α χ Β χ .

â. Áí ôï ðïëõþíõìï    Α χ Γ χ  äåí åßíáé ôï ìçäåíéêü, ôé âáèìü ìðïñåß íá Ý÷åé;

1

2

3

4

5

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ
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Íá ãñÜøåôå ôá ðïëõþíõìá êáôÜ ôéò öèßíïõóåò äõíÜìåéò ôïõ ÷.

á.       2 4 3P x 2x 3x x 5 4x     â.      3Q x 4x 3x 1    ã.       2 3A x 4x 8 2x 5x     ä.     5B x x x 4

Äßíåôáé ôï ðïëõþíõìï     2 3 3 2A 2xy y 2x xy .

á. Íá âñåßôå ôçí áñéèìçôéêÞ ôïõ ôéìÞ ãéá  x 2  êáé y 0 .
â. Íá ãñÜøåôå ôï ðïëõþíõìï êáôÜ ôéò öèßíïõóåò äõíÜìåéò ôïõ y.  Ðïéïò åßíáé ï âáèìüò ôïõ ùò ðñïò ÷ êáé y;

Íá êÜíåôå ôéò ðñÜîåéò:

á.        2 3 22x x x 4x x 2   â.        2 2 34x y 3xy 2yx 4xy y   ã.          2 2 2 22α 4αβ β 3αβ α β

ä.       
2 22ω 4ω 4 ω 4ω   å. 

          
   

2 21 2 1 1
χ χ 1 χ χ

3 3 5 4     óô.       3 2 3 20,3χ 2,1χ 3,2χ 0,3χ 2

Áí      3 2Α x 4x 2x 3x 5 ,      3Β χ 2χ 4χ 1  êáé     2Γ χ 2χ 4χ 3 , íá âñåßôå ôá ðïëõþíõìá:

á.    Α χ Β χ â.    Α χ Γ χ ã.         Γ χ Α χ Β χ

Áí                2 2 2P x 3x 5x 2 x 4x 3 2x 3x  êáé     2Q x αx βχ γ , íá âñåßôå ôéò ôéìÝò ôùí á,â,ã, þóôå

ôá ðïëõþíõìá  P x  êáé  Q x  íá åßíáé ßóá.

Áí     2P x 2x x 5 , íá áðïäåßîåôå üôé: á.     P 1 P 2 7 â.    P 1 2P 1 0  

1

2

3

4

5

6
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Áí    2P x 4x 3x  êáé    2Q x 36x 9x , íá áðïäåßîåôå üôé:      P 3x Q x 0 .

Aí     2P x x 4x 3 , íá ðñïóäéïñéóôåß ôï ðïëõþíõìï        Q x P 2x P x .

Íá áðïäåßîåôå üôé, áí áðü ôï åìâáäüí 27χ 9χ 24   åíüò ïñèïãùíßïõ áöáéñÝóïõìå ôá åìâáäÜ 2χ 6χ 6  ,  26χ 3χ 2
äýï Üëëùí ïñèïãùíßùí  èá âñïýìå ôï åìâáäüí ôåôñáãþíïõ ðëåõñÜò 4.

Ná âñåèåß ï âáèìüò ôïõ ðïëõùíýìïõ:

     Ρ α α α4 3 2x 2 x x 4 3 x x 4      

êáé ç ôéìÞ ôïõ á, þóôå  P 1 1 .

Äßíåôáé ôï ðïëõþíõìï:

       2 2 3 3P x 5x x 2 3x 5x 2x 4x 3 x             

i) Íá õðïëïãéóôåß ç ôéìÞ 
1

P
2

 
 
 

ii) Íá âñåèåß ôï ðïëõþíõìï    x
Q x P P 2x

2
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