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Åñþôçóç 1

Ôé ïíïìÜæïõìå óýíïëï ðñáãìáôéêþí áñéèìþí;
Ðùò óõìâïëßæïõìå ôï óýíïëï ôùí ðñáãìáôéêþí áñéè-
ìþí;
Ôé ðáñéóôÜíåé ôï óýìâïëï R* ;

ÁðÜíôçóç

Ôï óýíïëï ðïõ áðïôåëåßôáé áðü ôïõò ñçôïýò êáé ôïõò Üññç-
ôïõò áñéèìïýò, ïíïìÜæåôáé óýíïëï ôùí ðñáãìáôéêþí áñéè-
ìþí.
Ôï óýíïëï üëùí áõôþí ôùí áñéèìþí ôï óõìâïëßæïõìå ìå
ôï ãñÜììá R.
Ìå ôï óõìâïëéóìü R* ðáñéóôÜíïõìå ôï óýíïëï ôùí ðñáã-
ìáôéêþí áñéèìþí ÷ùñßò ôï ìçäÝí.

Ïé ðñáãìáôéêïß áñéèìïß ðáñéóôÜíïíôáé ìå ôá óçìåßá åíüò Üîïíá.

Åñþôçóç 2

Ðþò ðñïóèÝôïõìå ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò;
Ðþò ðïëëáðëáóéÜæïõìå ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò;

ÁðÜíôçóç

Áí ïé áñéèìïß ðïõ ðñïóèÝôïõìå åßíáé ïìüóçìïé, âÜæïõìå ôï
êïéíü ðñüóçìï ôïõò êáé ðñïóèÝôïõìå ôéò áðüëõôåò ôéìÝò ôïõò.

¸ôóé 2 3 5   êáé 2 3 5    .
Áí ïé áñéèìïß ðïõ ðñïóèÝôïõìå åßíáé åôåñüóçìïé, âÜæïõìå
ôï ðñüóçìï ôïõ áñéèìïý ìå ôç ìåãáëýôåñç áðüëõôç ôéìÞ êáé
áöáéñïýìå ôéò áðüëõôåò ôéìÝò ôïõò.

1.1Á   Ïé ðñáãìáôéêïß áñéèìïß êáé ïé ðñÜîåéò ôïõò

  ÉÄÉÏÔÇÔÁ ÐÑÏÓÈÅÓÇ ÐÏËËÁÐËÁ-
ÓÉÁÓÌÏÓ

ÁíôéìåôáèåôéêÞ α β β α   α β β α  

ÐñïóåôáéñéóôéêÞ  
 
α β γ

α β γ

  

 

   α βγ αβ γ

α 0 α  α 1 α 

 α α 0   1
α 1, α 0

α
  

α 0 0 

ÅðéìåñéóôéêÞ  α β γ αβ αγ   

• Äýï áñéèìïß ëÝãïíôáé áíôßèåôïé üôáí Ý÷ïõí Üèñïéóìá ìçäÝí.
• Äýï áñéèìïß äéáöïñåôéêïß áðü ôï ìçäÝí ëÝãïíôáé áíôßóôñï-

öïé üôáí Ý÷ïõí ãéíüìåíï ßóï ìå ôç ìïíÜäá.

¸ôóé 2 3 1    êáé 2 3 1   .
Áí ïé áñéèìïß ðïõ ðïëëáðëáóéÜæïõìå åßíáé ïìüóçìïé, âÜ-
æïõìå ðñüóçìï + êáé ðïëëáðëáóéÜæïõìå ôéò áðüëõôåò ôéìÝò

ôïõò. ¸ôóé 2 3 6   êáé    2 3 6 6      .

Áí ïé áñéèìïß ðïõ ðïëëáðëáóéÜæïõìå åßíáé åôåñüóçìïé, âÜæïõ-
ìå ðñüóçìï - êáé ðïëëáðëáóéÜæïõìå ôéò áðüëõôåò ôéìÝò ôïõò.

 ¸ôóé  2 3 6     êáé  2 3 6    .

Åñþôçóç 3

Ðïéåò åßíáé ïé éäéüôçôåò ôçò ðñüóèåóçò êáé ôïõ ðïëëá-
ðëáóéáóìïý;

ÁðÜíôçóç

Ãéá ôçí ðñüóèåóç êáé ôïí ðïëëáðëáóéáóìü éó÷ýïõí ïé éäéüôçôåò:
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Åñþôçóç 4

Ðùò áöáéñïýìå äýï ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò;
Ðùò äéáéñïýìå äýï ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò;

ÁðÜíôçóç

Ãéá íá áöáéñÝóïõìå äýï ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò, ðñïóèÝ-
ôïõìå óôï ìåéùôÝï ôïí áíôßèåôï ôïõ áöáéñåôÝïõ.
ÄçëáäÞ  á-â=á+(-â) .
Ð.÷.: -5-( -3)  = -5+(+3)=-5+3=-2
Ãéá íá äéáéñÝóïõìå äýï ðñáãìáôéêïýò áñéèìïýò, ðïëëáðëá-

óéÜæïõìå ôï äéáéñåôÝï ìå ôïí áíôßóôñïöï ôïõ äéáéñÝôç. ÄçëáäÞ
α 1

α : β α
β β

    ,ìå β 0

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

Íá åêôåëÝóåôå ôéò ðñÜîåéò:

á. 
1 4 1

4 - 2 - 5
2 6 3

  

â. 3 1 4 1
- - - -

2 4 5 10
           
     

Ëýóç

á.      
1 4 1

4 2 5
2 6 3

  4 2 5 =

 
3 4 2 3 4 2

1 1
6 6 6 6

 
     

6 1 7
6 6


 

â. 3 1 4 1
2 4 5 10

                
     

=

  


30 5 16 2 17
20 20

1

Íá õðïëïãßóåôå ôçí ôéìÞ ôçò ðáñÜóôáóçò:

4 1
5 -

3 12A
1 3

4 - 7
2 8




   
 

Ëýóç

 =

2

Ð.÷.: 1 1 1 1
: 3

2 2 3 6
           
   

.

Ó÷üëéï: ¼ôáí æçôïýí íá áðïäåßîïõìå üôé éó÷ýåé ìßá éóüôçôá
Á=Â ôüôå áêïëïõèïýìå Ýíá áðü ôá åðüìåíá:
1. ÎåêéíÜìå áðü ôï Á êáé ìå ðñÜîåéò êáôáëÞãïõìå óôï Â.
2. ÎåêéíÜìå áðü ôï Â êáé ìå ðñÜîåéò êáôáëÞãïõìå óôï Á.
3. ÊÜíïõìå ðñÜîåéò êáé ôï Á êáé óôï Â êáé êáôáëÞãïõìå óôçí

ßäéá ðáñÜóôáóç Ã.
ÓõíÞèùò îåêéíÜìå áðü ôï ìÝëïò, óôï ïðïßï ìðïñïýí íá
ãßíïõí ïé ðåñéóóüôåñåò ðñÜîåéò.
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Íá áðïäåßîåôå üôé: á.    -α β - αβ  â.      α β γ - α - β - γ 2 β γ   

Ëýóç

á. ÐñÝðåé íá äåßîïõìå üôé ï áíôßèåôïò ôïõ áâ åßíáé ï  α β   Þ üôé ï áâ êáé ï  α β   Ý÷ïõí Üèñïéóìá ìçäÝí.

ÐñÜãìáôé   α β αβ     α α β     0 β 0 

â.         α β γ α β γ      α β γ α β γ α β γ α β γ α β γ α β γ                    

   α α β β γ γ β γ β γ0 2 2 2         

3

ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

1 Íá óõìðëçñþóåôå ôïí ðáñáêÜôù ðßíáêá óçìåéþíïíôáò “÷” óôçí êáôÜëëçëç èÝóç.

Íá óõìðëçñþóåôå ôéò éóüôçôåò:

á. 5 4 .....   â. 4 4 .....   ã. 4 7 .....   ä.   2
2 .....

3
   å. 

1
0 .....

3
    
 

óô. 5 1
.....

4 3
         
   

æ.   3
4 : .....

5
   
 

ç.  4
: 3 .....

3
    
 

è. 
3 3

: .....
4 4

        
   

Íá óõìðëçñþóåôå ôéò éóüôçôåò:

á.  4 2 7 x .....    â.  5 4 3x .....   ã.  4 3 2 x .....  

ä.  4 x ..... ..... 2    å.    2 x 3 y .....   óô.  3 ..... ..... 9x 9  

Íá åðéëÝîåôå ôç óùóôÞ áðÜíôçóç:
i) Aí äýï áñéèìïß åßíáé áíôßèåôïé, ôüôå:

á. åßíáé ïìüóçìïé â. Ý÷ïõí ßóåò áðüëõôåò ôéìÝò
ã. Ý÷ïõí ãéíüìåíï 0 ä. Ý÷ïõí ãéíüìåíï 1

2

3

4
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ii) Áí äýï áñéèìïß åßíáé áíôßóôñïöïé, ôüôå:
á. åßíáé åôåñüóçìïé â. Ý÷ïõí Üèñïéóìá ìçäÝí
ã. Ý÷ïõí ßóåò áðüëõôåò ôéìÝò ä. Ý÷ïõí ãéíüìåíï ôç ìïíÜäá

Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò ìå (Ó), áí åßíáé óùóôÝò Þ ìå (Ë), áí åßíáé ëáíèáóìÝíåò:

á. Ïé áíôßóôñïöïé áñéèìïß åßíáé ïìüóçìïé

â. Ôï Üèñïéóìá äýï åôåñüóçìùí áñéèìþí åßíáé èåôéêüò áñéèìüò

ã. Ç áðüëõôç ôéìÞ êÜèå ðñáãìáôéêïý áñéèìïý åßíáé èåôéêüò áñéèìüò

ä. Äýï áñéèìïß ìå ãéíüìåíï èåôéêü êáé Üèñïéóìá áñíçôéêü åßíáé áñíçôéêïß

Óå êáèåìßá áðü ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò íá óçìåéþóåôå Ó (óùóôÞ) Þ Ë (ëÜèïò).
á. Ïé áñéèìïß 1 êáé -1 åßíáé áíôßóôñïöïé.
â. ÊÜèå Üññçôïò ðñáãìáôéêüò áñéèìüò äåí ìðïñåß íá ãñáöåß ïýôå ùò äåêáäéêüò ïýôå ùò ðåñéïäéêüò äåêáäéêüò.
ã. ÊÜèå öõóéêüò áñéèìüò åßíáé êáé áêÝñáéïò. ä. ÊÜèå ðñáãìáôéêüò áñéèìüò åßíáé ñçôüò.
å. ÊÜèå ñçôüò áñéèìüò åßíáé áêÝñáéïò. óô. Ï áñéèìüò 0 äåí Ý÷åé áíôßèåôï.

Ðïéï áðü ôá ðáñáêÜôù åßíáé ßóï ìå   α β γ .

á.  α β γ  â.  β γ α  ã. αβ βγ ä.  β α γ

Áí á, â åßíáé ðñáãìáôéêïß áñéèìïß, ôüôå ç äéáöïñÜ α β  åßíáé ßóç ìå:
á. α β  â.  β α   ã.  α β  ä. α β 

Áí  3α 3β 0  ôüôå ïé ðñáãìáôéêïß áñéèìïß á, â åßíáé:
á. ßóïé â. áíôßèåôïé ã. áíôßóôñïöïé ä. êáíÝíá áðü ôá ðñïçãïýìåíá

Íá ÷áñáêôçñßóåôå ùò Ó (óùóôÞ) Þ Ë (ëÜèïò) êáèåìßá áðü ôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò.

á. Ï -2 åßíáé öõóéêüò. â. Ôï 
2
3

 åßíáé ðñáãìáôéêüò. ã. Ï 3  åßíáé Üññçôïò.

ä. Ï 2,24 åßíáé ñçôüò. å. Ï 
10
2

 åßíáé áêÝñáéïò.

Ðïéïé áðü ôïõò ðáñáêÜôù áñéèìïýò åßíáé ñçôïß êáé ðïéïé Üññçôïé:
á. 1, 2313542 ... â. ð ã. 4 ä. 4, 212121 ...

5

6

7

8

9

10

11
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Áí ïé áñéèìïß 2x y ω   êáé y 2x φ   åßíáé áíôßèåôïé íá äåßîåôå üôé ù êáé ö åßíáé áíôßèåôïé.

Ná åêôåëÝóåôå ôéò ðñÜîåéò: á)      -225 : -5 4 -7 8 -5 : 3  

â)           4 3 6 4 8 : 2 3 4 9 3 3 8 1 7 2                    

ã) 
5 1 2 3 1 2

1 :
2 2 5 5 5 3

            
    

ä)    3 6 2 3 5 2 / 2 2 6 4          

å)     4 2 3 1 10 : 2 12 6 2 7 4 1           

Íá õðïëïãßóåôå ôçí ôéìÞ ôçò ðáñÜóôáóçò

  


 
 
 

-3
4 -5

2
Α

6
144 : -

5

Β

1
3

37
1

2
3

 
  

 
Γ

1 3
1

2 4
1 1

3
4 2

  


 

Δ

1 1
2 1 5 1 14 1 1
3 2 6 2 3:

11 2 21 3 2 62 3 2
14 1
2


   

 
            

 
 

Ε

1 1
1

12 1
2

1 1
1

12 1
2

 



 



1

2

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ ÁÓÊÇÓÅÉÓ

3
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Áöïý áðáëåßøåôå ôéò ðáñåíèÝóåéò ôçò ðáñÜóôáóçò :

   Π 2α 5α 2β 4 2β 3α 8        

íá õðïëïãßóåôå ôçí áñéèìçôéêÞ ôéìÞ ôçò ãéá α 1    êáé β 3  .

Íá ãßíïõí ïé ðñÜîåéò óôçí ðáñÜóôáóç ðïõ áêïëïõèåß êáé íá õðïëïãéóôåß ç áñéèìçôéêÞ ôéìÞ ôçò ãéá x = 2.

       Α 4 2 3x x 5 3 x 1 2 x 1                 

Áí χ y 5    êáé ω φ 7   , íá õðïëïãßóåôå ôçí ôéìÞ ôùí ðáñáóôÜóåùí:

   Α 4 χ ω y φ          Β 5 χ φ 8 y ω 4         

   Γ 6 x y 3x 1 2y 3 x 2 y          

Áí 
1

x 2 y
3

    íá õðïëïãéóôåß ç áñéèìçôéêÞ ôçò ðáñÜóôáóçò:

       A x 3 y 2 x 4 y x 2 y 1 6 2 x 3 y                  

Äýï áñéèìïß Ý÷ïõí ãéíüìåíï -6 êáé Üèñïéóìá 1. Ðïéïé åßíáé ïé áñéèìïß;

Íá áðïäåßîåôå ôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò:

á.    8 α β α 5 β 3     

â.      2 α β γ 4 γ β 2 α 0         

ã.      α β γ α β γ β α γ2 3 5       

4

5

6

7

8

9
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