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ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ …………………………                                                        ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ:  2006-2007  

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ & ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΝ∆ΟΣΧΟΛΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΠΕΡΙΟ∆ΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 
 ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 
                                                                                              ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ:                                                

ΘΕΜΑΤΑ 
 
Θέµα 1ο  
 
   Α. Αν οι προεκτάσεις δύο χορδών ΑΒ, Γ∆  ενός κύκλου τέµνονται σε σηµείο Ρ, να αποδείξεις  
 (10µ.) ότι ισχύει:       ΡΑ.ΡΒ = ΡΓ.Ρ∆      
 
   Β. Να µεταφέρεις στο τετράδιό σου την ακόλουθη πρόταση  
 (4µ.) συµπληρωµένη σωστά: 
       σύµφωνα µε τη γενίκευση του πυθαγορείου θεωρήµατος  
       για την πλευρά α του τριγώνου ΑΒΓ που βλέπω δίπλα 
       ισχύει: α2 = ………………                                                                                   
 
 

   Γ. Στο σχήµα δίπλα, όπου Κ=90ο, η δύναµη του σηµείου Μ  
 (5µ.) ως προς τον κύκλο διαµέτρου ΚΛ είναι: 
 
        α. ΜΛ2         β. ΚΛ2 - ΚΜ2        γ. ΜΛ2 - ΚΛ2        δ. ΚΛ2                               
 
 

   ∆. Χαρακτήρισε τις ακόλουθες προτάσεις µε έναν από τους χαρακτηρισµούς:  Αληθής ή Ψευδής  
 (6µ.)   
 

        α. αν Α∆ είναι το ύψος ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ ( Â =90ο) τότε ισχύει: Α∆2 = Β∆.ΒΓ 

        β. το εµβαδόν Ε ενός τετραγώνου που έχει διαγώνιο ίση µε δ δίνεται από τον τύπο:  Ε=
2
δ2

 

        γ. το εµβαδόν Ε κανονικού εξαγώνου πλευράς α δίνεται από τον τύπο:  Ε=
2

3α3 2

 

 
Θέµα 2ο  
 
        Τα µήκη των πλευρών ενός τριγώνου  ΑΒΓ  είναι: ΑΒ=6, ΒΓ=12  και  ΓΑ=8 
 
   Α. να αποδείξεις ότι το τρίγωνο αυτό είναι αµβλυγώνιο 
  (7µ.) 

   Β.  να υπολογίσεις το µήκος της διαµέσου ΑΜ 
  (9µ.) 

   Γ.  να υπολογίσεις το µήκος της προβολής της διαµέσου ΑΜ στην πλευρά ΒΓ 
  (9µ.) 

Μ

Λ Κ 

  Β ∆ 

Γ 

 Α
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Θέµα 3ο  
 
     Έστω τραπέζιο ΑΒΓ∆  µε  ΑΒ//Γ∆ ,  ΑΒ < Γ∆ , Ο90=∆̂=Α̂ ,  ΑΒ=4,  Α∆=3 και ΒΓ=5.  
        Να υπολογίσεις: 
 
   Α. την προβολή της ΒΓ πάνω στη ∆Γ 
  (9µ.) 

   Β. το εµβαδόν του τραπεζίου ΑΒΓ∆ 
  (9µ.) 

   Γ. το εµβαδόν του τριγώνου ∆ΒΓ 
  (7µ.) 

 
Θέµα 4ο  
 
        ∆ίνεται ηµικύκλιο διαµέτρου ΑΒ και στο εσωτερικό του τα ηµικύκλια διαµέτρων ΑΓ και ΓΒ 
        όπου Γ είναι τυχαίο σηµείο της ΑΒ. 
        Η κάθετος της ΑΒ στο σηµείο Γ τέµνει το αρχικό ηµικύκλιο στο σηµείο ∆. 
 
   Α. Να υπολογίσεις το εµβαδόν Ε του χωρίου που περικλείεται από τα τρία ηµικύκλια  
  (10µ.) 
   Β. Να αποδείξεις ότι το εµβαδόν Ε είναι ίσο µε το εµβαδόν του κύκλου διαµέτρου Γ∆ 
  (15µ.) 

 
 
                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
                                                                                                                    στις εξετάσεις και όχι µόνο… 
 
 
 
 
Παρατηρήσεις:       - στο φύλλο των θεµάτων θα γράψεις το όνοµά σου και τίποτε άλλο! 
                             - τα σχήµατά σου µπορείς να τα κάνεις µε µολύβι 
                             - µη µεταφέρεις στην κόλλα σου τις εκφωνήσεις των θεµάτων 
                             - στα θέµατα πολλαπλής επιλογής να απαντήσεις χωρίς καµία επεξήγηση  
                             - διάρκεια εξέτασης: 2 ώρες 

 
 

……………………………        -   - 2007 
 
               Ο ∆ΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                                      Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ 
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ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ …………………………                                                        ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ:  2006-2007  

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ & ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΝ∆ΟΣΧΟΛΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΠΕΡΙΟ∆ΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 
 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΤΙΚΗΣ & ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
 

                                                                ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ:  
                                                                                   

ΘΕΜΑΤΑ 
 
Θέµα 1ο  
 
   Α. Να βρεις την εξίσωση του κύκλου µε κέντρο το σηµείο Ο(0,0) και ακτίνα ρ  
 (12µ.)                              
 
   Β. Να µεταφέρεις στο τετράδιό σου την ακόλουθη πρόταση συµπληρωµένη σωστά:  
 (7µ.)   
           η παραβολή µε εξίσωση  (c): x2=2py έχει: άξονα συµµετρίας ………  (2µ.) , παράµετρο ………  (1µ.) 

        διευθετούσα  ………   (2µ.)  και  εστία  ………   (2µ.) 

 
   Γ. Χαρακτήρισε τις ακόλουθες προτάσεις µε έναν από τους χαρακτηρισµούς:  Αληθής ή Ψευδής  
 (6µ.)  
 

        α. αν  0= β•α τότε  0=α  ή 0=β  
 
        β. κάθε ευθεία έχει έναν συντελεστή διεύθυνσης 
 
        γ. η εφαπτοµένη µιας παραβολής στην κορυφή της είναι παράλληλη στη διευθετούσα της 
 
 
Θέµα 2ο  
 
        ∆ίνονται τα σηµεία  Α(8,0)  και  Β(0,4)  του καρτεσιανού επιπέδου Οxy. 
 
   A. να βρεις την εξίσωση της ευθείας που ορίζεται από την αρχή των αξόνων και το µέσο ∆ 
 (8µ.)  του ευθυγράµµου τµήµατος ΑΒ 
 
   Β. να βρεις την εξίσωση της ευθείας  (ε)  που διέρχεται από το σηµείο ∆  και είναι κάθετη  
 (8µ.)  στην ευθεία  Ο∆ 
 
   Γ. να βρεις το εµβαδόν του τριγώνου που σχηµατίζει η προηγούµενη ευθεία (ε) µε τους άξονες  
 (9µ.) 
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Θέµα 3ο  
 
        ∆ίνονται τα διανύσµατα 3) (2, =β  και  2) (1, = α  
 
   Α. να βρεις το µέτρο του διανύσµατος β3 -α5 =γ  
  (8µ.) 

   Β. να βρεις τη γωνία που σχηµατίζει το γ  µε τον άξονα x΄x 
  (8µ.) 

   Γ. να βρεις τον πραγµατικό αριθµό κ, ώστε το διάνυσµα κ) κ,-(κ =u 2  να είναι κάθετο στο α  
  (9µ.) 

 
Θέµα 4ο  
 
        ∆ίνεται η εξίσωση:  x2+y2 -2λx+4λy-4λ2 = 0 , λ∈(0, +∞) 
 
   Α. να αποδείξεις ότι η εξίσωση αυτή παριστάνει κύκλους 
 (10µ.)  

   Β. να βρεις τα κέντρα και τις ακτίνες των κύκλων αυτών 
  (5µ.) 
   Γ.  να βρεις το γεωµετρικό τόπο των κέντρων των προηγούµενων κύκλων  
 (10µ.) 

 
 
                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
                                                                                                                    στις εξετάσεις και όχι µόνο… 
 
 
 
Παρατηρήσεις:       - στο φύλλο των θεµάτων θα γράψεις το όνοµά σου και τίποτε άλλο ! 
                             - τα σχήµατά σου µπορείς να τα κάνεις µε µολύβι 
                             - µη µεταφέρεις στην κόλλα σου τις εκφωνήσεις των θεµάτων 
                             - στα θέµατα πολλαπλής επιλογής να απαντήσεις χωρίς καµία επεξήγηση  
                              - διάρκεια εξέτασης: 2 ώρες 

 
 

……………………………     -    - 2007 
 
               Ο ∆ΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                                      Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ 
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ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ………………………………                                                   ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ:  2006-2007  

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ & ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΝ∆ΟΣΧΟΛΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΠΕΡΙΟ∆ΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 
 
                                                

ΑΛΓΕΒΡΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ Β΄ΛΥΚΕΙΟΥ 
 
 

                                                                                              ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ:     
 

ΘΕΜΑΤΑ 
 
 
Θέµα 1ο  
 
   Α.  Αν α > 0, α≠1 να αποδείξεις ότι για οποιουσδήποτε θ > 0 και κ∈R ισχύει:  logαθκ = κlogαθ                            
  (11µ.)                              
 
   Β.  Χαρακτήρισε τις ακόλουθες προτάσεις µε έναν από τους χαρακτηρισµούς: Αληθής ή Ψευδής  
  (8µ.)    
 

           α. αν ο µη µηδενικός ακέραιος ρ διαιρεί τον αο τότε ο ρ είναι ρίζα του πολυωνύµου  
               ανxν+αν-1xν-1+…+α1x+ao  µε ακέραιους συντελεστές 

           β. το άθροισµα των ν πρώτων όρων µιας αριθµητικής προόδου αν είναι: 2
)α+α(ν ν1  

 

           γ. για κάθε θετικό πραγµατικό αριθµό x ισχύει:  lnx > 0 
 
           δ. για κάθε x∈R ισχύει:  ex > 0 
 
   Γ.  Να µεταφέρεις στην κόλλα σου τις ακόλουθες προτάσεις συµπληρωµένες σωστά:  
  (6µ.)  
           α. το άθροισµα των ν πρώτων όρων γεωµετρικής προόδου µε πρώτο όρο α1 και λόγο λ≠1 
               δίνεται από τον τύπο:  Sν = …………… 
 
           β. ο τύπος αλλαγής βάσης (από β σε e) του logβθ είναι:  logβθ = ………  
 
 
Θέµα 2ο  
 
   A.  Να λύσεις την εξίσωση:  2x3 -9x2+10x-3=0   
 (15µ.)   
   Β.  Να βρεις ποιος όρος της γεωµετρικής προόδου που έχει πρώτο όρο το άθροισµα των δύο  

 (10µ.)  µεγαλύτερων ριζών της προηγούµενης εξίσωσης και λόγο τη µικρότερη ρίζα, ισούται µε 
8
1   
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Θέµα 3ο  
 
         ∆ίνεται το πολυώνυµο: Ρ(x)=x3 -αx-2, α∈R το οποίο έχει ρίζα άρτιο θετικό ακέραιο 
 
   Α.  να βρεις τον α 
 (10µ.)  

   Β.  για α=3, να βρεις τις τιµές του λ ώστε για το υπόλοιπο υ της διαίρεσης του Ρ(x) µε το x+λ 
 (15µ.)  να ισχύει:  υ > -4 
 
 
Θέµα 4ο  
 
         ∆ίνονται οι συναρτήσεις:   f(x)=ln(e2x –2ex +3)  και  g(x)=ln3+ln(ex –1) 
 
   Α.  να βρεις τα πεδία ορισµού των συναρτήσεων f και g 
  (10µ.) 
   Β.  να λύσεις την ανίσωση: f(x) > 2g(x) 
  (15µ.) 
 
 
                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
                                                                                                                    στις εξετάσεις και όχι µόνο… 
 
 
 
Παρατηρήσεις:       - στο φύλλο των θεµάτων θα γράψεις το όνοµά σου και τίποτε άλλο! 
                             - τα σχήµατά σου µπορείς να τα κάνεις µε µολύβι 
                             - µη µεταφέρεις στην κόλλα σου τις εκφωνήσεις των θεµάτων 
                             - στα θέµατα πολλαπλής επιλογής να απαντήσεις χωρίς καµία επεξήγηση  
                              - διάρκεια εξέτασης: 2 ώρες 
 
 
 

……………………………     -   - 2007 
 
               Ο ∆ΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                                      Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ 
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ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ………………………………                                                   ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ:  2007-2008  

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ & ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΝ∆ΟΣΧΟΛΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΠΕΡΙΟ∆ΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 
 
                                                

ΑΛΓΕΒΡΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ Β΄ΛΥΚΕΙΟΥ 
 
 

                                                                                              ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ:     
 
 

ΘΕΜΑΤΑ 
 
 
 
Θέµα 1ο  
 
  Α.  Αν α > 0 µε α≠1 να αποδείξεις ότι για οποιουσδήποτε θ1, θ2 > 0 ισχύει:  logα (θ1θ2) = logαθ1 + logαθ2               
 (15µ.)                              
 

   Β.  Να χαρακτηρίσεις  τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σου τη λέξη 
 (4µ.)   Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση 
 

           α. αν ο µη µηδενικός ακέραιος ρ διαιρεί τον αο τότε ο ρ είναι ρίζα του πολυωνύµου  
                ανxν + αν-1 xν-1 + … +α1 x + ao  µε ακέραιους συντελεστές 
 

           β. για κάθε θετικό πραγµατικό αριθµό x ισχύει:  logx ≥ 0 
 

  Γ.  Να µεταφέρεις στην κόλλα σου τις ακόλουθες προτάσεις συµπληρωµένες σωστά.  
 (6µ.)  
           α. για τις γωνίες α και β ισχύει: συν(α+β) = ……… 
 

           β. αν β, θ > 0 και β≠1 τότε ο τύπος αλλαγής βάσης (από β σε 10) του logβθ είναι:  logβθ =………  
 
 
Θέµα 2ο  
 
         Έστω το πολυώνυµο P(x) = (β-α)x3 - 3βx2 + (α+3β)x – 3  όπου α,β∈R 
 

   A.  Να βρεις τους α και β ώστε το πολυώνυµο P(x) να έχει παράγοντες τα πολυώνυµα:  x-1  και  x-3   
 (10µ.)   
 

   Β.  Να λύσεις την ανίσωση: 2x3 + 10x ≥ 9x2 + 3  
 (15µ.) 
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Θέµα 3ο  
 
        Για µία γωνία  α  ισχύει:  5συν2α - 14συνα – 7 = 0 
 

   Α. Να αποδείξεις ότι:  συνα = - 
5
3  

 (10µ.) 
 

   Β. Αν επιπλέον ισχύει: 
2
π

 ≤ α ≤ π,  να υπολογίσεις την εφ2α 
 (15µ.) 

 
 
Θέµα 4ο  
 
         ∆ίνεται η συνάρτηση f(x) = ln (3e2x- ex- 2) 
 

   Α.  να βρεις το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f 
 (10µ.)  
 

   Β.  να λύσεις την εξίσωση: f(x) = 3x  
 (15µ.)   
 
                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
                                                                                                                    στις εξετάσεις και όχι µόνο…                       
 
 
Παρατηρήσεις:       - στο φύλλο των θεµάτων θα γράψεις το όνοµά σου και τίποτε άλλο! 
                             - τα σχήµατά σου µπορείς να τα κάνεις µε µολύβι 
                             - µη µεταφέρεις στην κόλλα σου τις εκφωνήσεις των θεµάτων 
                             - στα θέµατα πολλαπλής επιλογής να απαντήσεις χωρίς καµία επεξήγηση  
                              - διάρκεια εξέτασης: 2 ώρες 
 
 
 

……………………………     -   - 2008 
 
 
               Ο ∆ΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                                      Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ 
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ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ …………………………                                                        ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ:  2007-2008  

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ & ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΝ∆ΟΣΧΟΛΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΠΕΡΙΟ∆ΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 
 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΤΙΚΗΣ & ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
 

                                                                ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ:  
                                                                                   

ΘΕΜΑΤΑ 
 
Θέµα 1ο  
 
  Α.  Να αποδείξεις ότι ο κύκλος µε κέντρο Κ(xo, yo) και ακτίνα ρ έχει εξίσωση: (x-xo)2+(y-yo)2=ρ2 
 (12µ.)     
 
  Β.  Να µεταφέρεις στο τετράδιό σου την ακόλουθη πρόταση συµπληρωµένη σωστά.  
  (5µ.)    η παραβολή µε εξίσωση  (c): y2=2px έχει: διευθετούσα  ………   και  εστία  ………   

 
  Γ.  Να χαρακτηρίσεις  τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σου τη λέξη 
  (8µ.)   Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση 
 
          α. 0= β•α   ⇔   0=α   ή  0=β  
 

          β. για δύο διανύσµατα α  και v  µε α ≠0   ισχύει:  απροβ•α=v•α v  
 

          γ. η ευθεία  x=xo  έχει συντελεστή διεύθυνσης 0 
 

          δ. η έλλειψη  (c): 1=
β
y

+
α
x

2

2

2

2

 είναι τόσο πιο επιµήκης όσο πιο µικρός είναι ο λόγος 
β
α   

 
Θέµα 2ο  
 

        Έστω τα διανύσµατα  α , β   που σχηµατίζουν γωνία  
4
π   µε  |α |=2,  |β |=2 2   

         και το διάνυσµα β-α2=u    
 

  Α.  να βρεις το εσωτερικό γινόµενο α β•  
 (5µ.) 

  
  Β.  να αποδείξεις ότι |u |=2 2    
(12µ.)  

 
  Γ.  να υπολογίσεις τη γωνία των διανυσµάτων α  και u  
 (8µ.) 
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Θέµα 3ο  
 
         ∆ίνονται οι ευθείες  (ε1): λx- y+1=0  και  (ε2): (λ+1)x+(λ-1)y+4=0  όπου λ∈R 
 

   Α.  να αποδείξεις ότι οι (ε1) και (ε2) τέµνονται για κάθε λ 
 (5µ.) 
 
   Β.  να βρεις την τιµή του λ ώστε η ευθεία (ε2) να είναι κάθετη στην ευθεία (ζ): x-3y+4=0 
 (8µ.) 

 
   Γ.  να αποδείξεις ότι η ευθεία (ε2) διέρχεται από σταθερό σηµείο για κάθε τιµή του λ 
(12µ.)  
 
 
Θέµα 4ο  
 
         ∆ίνεται η εξίσωση   (c): x2+y2-2λ2x+2λy+2λ3=0,  όπου λ∈R 
 

   Α.  να βρεις για ποιες τιµές του λ η εξίσωση (c) παριστάνει κύκλο  
 (8µ.)   
 
   Β.  να αποδείξεις ότι για τις τιµές του λ του προηγούµενου ερωτήµατος τα κέντρα των κύκλων (c)  
 (5µ.)   είναι σηµεία µίας παραβολής και να βρεις την εξίσωση της παραβολής αυτής 
                                          
   Γ.  αν η ευθεία  (ε): x- 2y+1=0 εφάπτεται στην παραβολή του προηγούµενου ερωτήµατος στο Κ(xo, yo) 
(12µ.)  να βρεις την ακτίνα εκείνου από τους κύκλους (c) που έχει κέντρο το σηµείο Κ(xo, yo) 
 
                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
                                                                                                                    στις εξετάσεις και όχι µόνο… 
 
 
 
Παρατηρήσεις:       - στο φύλλο των θεµάτων θα γράψεις το όνοµά σου και τίποτε άλλο! 
                             - τα σχήµατά σου µπορείς να τα κάνεις µε µολύβι 
                             - µη µεταφέρεις στην κόλλα σου τις εκφωνήσεις των θεµάτων 
                             - στα θέµατα πολλαπλής επιλογής να απαντήσεις χωρίς καµία επεξήγηση  
                              - διάρκεια εξέτασης: 2 ώρες 
 
 
 

……………………………     -   - 2008 
 
               Ο ∆ΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                                      Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ 
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ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ …………………………                                                        ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ:  2007-2008  

 
 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ & ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΝ∆ΟΣΧΟΛΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
ΠΕΡΙΟ∆ΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 
 ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 
                                                                                              ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ:      
 
                                                                                                            

ΘΕΜΑΤΑ 
 
 
Θέµα 1ο  
 
  Α. Να αποδείξεις ότι το εµβαδόν Ε ενός παραλληλογράµµου µε πλευρές α και β ισούται µε  
 (10µ.)  το γινόµενο µίας πλευράς του επί το ύψος που αντιστοιχεί σε αυτή, δηλ.   Ε = α.υα = β.υβ                              
 
   Β.  Να χαρακτηρίσεις  τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σου τη λέξη 
 (9µ.)   Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση 
 

α. αν Ρ είναι εσωτερικό σηµείο µιας χορδής ΑΒ ενός κύκλου τότε η δύναµη του Ρ ως προς  
               τον κύκλο είναι ίση µε:  ΡΑ.ΡΒ 

           β. για τη διάµεσο µα τριγώνου ΑΒΓ ισχύει:  
4

α-γ2+β2=µ
222

2
α  

           γ. αν Α∆ είναι ύψος ενός ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ ( Â =90ο) τότε ισχύει:  ΑΓ2 =ΒΓ.Γ∆ 
 
  Γ.  Αν Β∆ είναι ύψος του αµβλυγωνίου τριγώνου ΑΒΓ (Γ  > 90ο) 
 (6µ.)   που βλέπεις δίπλα, να µεταφέρεις στην κόλλα σου  
         τις ακόλουθες προτάσεις συµπληρωµένες σωστά.  
 

           α. σύµφωνα µε τη γενίκευση του πυθαγορείου θεωρήµατος:  α2 =………  
 

           β. σύµφωνα µε το νόµο των συνηµιτόνων:  α2 =……… 
 
 
Θέµα 2ο  
 
         Τα µήκη των πλευρών ενός τριγώνου ΑΒΓ είναι ΑΒ=6, ΒΓ=12 και ΓΑ=8 
 

   A.  να αποδείξεις ότι το ΑΒΓ είναι αµβλυγώνιο   
  (5µ.)   
   Β.  να υπολογίσεις το µήκος της διαµέσου ΑΜ του ΑΒΓ 
  (8µ.)  
   Γ.  να υπολογίσεις το µήκος της προβολής της διαµέσου ΑΜ πάνω στη ΒΓ 
 (12µ.)  
 

 Γ 

   Β 

∆  Α
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Θέµα 3ο  
 
         Σε τρίγωνο ΑΒΓ προεκτείνουµε τις πλευρές του  
         κατά τµήµατα Β∆=ΑΒ, ΑΖ=ΑΓ και ΓΕ=ΒΓ 
         όπως στο διπλανό σχήµα. 
         Να αποδείξεις ότι:  
 

   Α.   (Α∆Ζ) =2(ΑΒΓ) 
 (10µ.) 

   Β.   (∆ΕΖ) =7(ΑΒΓ) 
 (15µ.) 

 
 
 
Θέµα 4ο  
 
         ∆ίνεται κύκλος (Ο,R) και σηµεία Α και  Β µιας διαµέτρου του τέτοια ώστε: ΟΑ=ΟΒ=δ.    
         Αν Μ είναι τυχαίο σηµείο του κύκλου και οι ΜΑ και ΜΒ τέµνουν τον κύκλο στα σηµεία Γ και ∆   
         αντιστοίχως , να αποδείξεις ότι: 
          

   Α.   ΜΑ.ΑΓ=ΜΒ.Β∆  
 (10µ.)  

   Β.  το άθροισµα  
Β∆
ΒΜ

+
ΑΓ
ΑΜ

  είναι σταθερό όποιο κι αν είναι το σηµείο Μ  

 (15µ.)   
 
                                                                                                                   Καλή επιτυχία ! 
                                                                                                                    στις εξετάσεις και όχι µόνο… 
                                             
 
 
Παρατηρήσεις:       - στο φύλλο των θεµάτων θα γράψεις το όνοµά σου και τίποτε άλλο! 
                             - τα σχήµατά σου µπορείς να τα κάνεις µε µολύβι 
                             - µη µεταφέρεις στην κόλλα σου τις εκφωνήσεις των θεµάτων 
                             - στα θέµατα πολλαπλής επιλογής να απαντήσεις χωρίς καµία επεξήγηση  
                              - διάρκεια εξέτασης: 2 ώρες 
 
 
 

……………………………     -   - 2008 
 
               Ο ∆ΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                                      Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ 
 
 
 
                                             
 


