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Θέμα 1ο

Α. Αν (x1,ψ1) και (x2,ψ2) οι συντεταγμένες των άκρων Α, Β ευθυγράμμου 
τμήματος ΑΒ και  

(x,ψ) οι συντεταγμένες του μέσου Μ, δείξτε ότι : 
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        ( Μονάδες 13 ) 
Β. Επιλέξτε σωστό ή λάθος στις παρακάτω ερωτήσεις : 
 α) Αν μία έλλειψη και μία υπερβολή έχουν τις ίδιες εστίες, τότε 
έχουν την ίδια  

εκκεντρότητα     Σ        Λ   
( Μονάδες 6 ) 

 β) Η εξίσωση της εφαπτομένης του κύκλου x2+ψ2 = 4 στο σημείο 
(Α 2, 2 )  είναι 

  2 x 2ψ 4+ =      Σ       Λ   
( Μονάδες 6 ) 

 
Θέμα 2 
∆ίνονται οι αριθμοί α = κ-3 και β = 3κ+2, όπου κ ακέραιος. Να αποδείξετε ότι : 
α) Αν ο α είναι άρτιος, τότε ο β είναι περιττός 

( Μονάδες 13 ) 
β) Ο αριθμός 2α+β+4 είναι πολλαπλάσιο του 5 

( Μονάδες 12 ) 
 
Θέμα 3 
Έστω u  διανύσματα με |u, vr r | 2, | v | 1= =

r r . 
α) Αν τα διανύσματα α u 2v , b 3u 5v= + = −

rr r r r r  είναι κάθετα, να βρείτε την 
γωνία των u . , vr r

( Μονάδες 12 ) 
β) Αν επιπλέον v ( , να βρεθούν οι συντεταγμένες του . 1,0=

r ) ur

( Μονάδες 13 ) 
 



 

 

Θέμα 4 
∆ίνεται η εξίσωση x2+ψ2 = 2λ(2x-ψ), (1), λ 0≠ . 
α) Να αποδείξετε ότι η (1) παριστάνει κύκλο που διέρχεται από την αρχή 
των αξόνων, για  

κάθε πραγματικό , του οποίου να βρείτε το κέντρο και την ακτίνα. λ 0≠
( Μονάδες 5 ) 

 
β) Να αποδείξετε ότι κάθε κύκλος που ορίζεται από την (1) εφάπτεται 
στην ευθεία  

(ε) : ψ = 2x 
( Μονάδες 7 ) 

γ) Να βρείτε το γεωμετρικό τόπο των κέντρων των κύκλων που 
ορίζονται από την (1). 

( Μονάδες 6 ) 
δ) Να εξηγήσετε γιατί η ψ = 2x είναι μοναδική κοινή εφαπτομένη των 
κύκλων που ορίζει  

η (1). 
( Μονάδες 7 ) 

  
 
 


